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Von den Sclirifler. des Apollonius von Perga 

DÖrjte die Schrift xfpi }.6yov äirorouiig zu den 

kloren gegangenen. Glücklicherweise fand sich 

: der Bodlejanischen Uibliothek eine arabische 

tersetzung derselben , welche , nachdem es 

ihreren Gelehrten miMungen war, das Glück 

Ton dem berühmten Mathematiker, Edm. 

alley, Professor zu Oxford, im Jahr 1706 

das Lateinische übersetzt zu werden. Sie 

eine vortreffliche Schrift , und verdient 

ein Muster der geometrisch - analytischen 

ihandlung einer Aufgabe in allen ihren Fällea 

von jedem jungen Malhematikpr studiert zu wer- 

Dafür bürgt das Zeugnifs des Alterlhums, 

eJcbes ihrem Verfasser den Nahmen des 

frofsen Georaeters beilegte, und das Zeug- 

; Neuton's, welcher sie mit dem Nahmen 

fcner Lieblingsschrift beehrte. 
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Ich übergebe sie hiermit dem mathematiscl 
Publicum in Deutschland, in einer freyen Bei 
beitung, nicht einer Uebersetzung ; mit Zusät: 
.und einem AnJiange über verwandle Aufgal 
versehen. Um auch die Leser , welche 
sehr seltene Halley'sche Uebersetzung nicht : 
Hand haben , in den Stand zu setzen , über 
Beschaffenheit des Originals und dieser Bearl 
tung selbst zu urtheilen, so lasse ich der Vorn 
einen Hauptfall nach der Halley'schen Ausgf 
beydrucken. 

Um die Anordnung systematischer zu li 
chen y habe ich den Gang des Originals ni 
überall beybehalten. Delshalb findet man loc« 
(Apollonius bezeichnete die Hauptfalle der beh 
delten Aufgabe mit tötto^, locus) nach loc. X] 
abgehandelt. 

Ich füge der Vorrede eine Uebersicht ( 
Inhaltes bey. 



Bonn, im Dec. . 1823^ 



Diesterweg. 
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Apollonii Pergaei de Sectione ratipnis 
Lib. IL Locus Tertius. 



viccurrat jain recta, per punctum H ducta ipsique 
Ar parallela, rectae alteri MB citra punqtuui Z; 
sive inter illnd ac punctum M) ad mödüm rectae HK:' 
ac' manifestum est rectas duci posse per punctum H, 
jnxta qirinque divqrsos Casus. 

Cos. TU .(Fig« 1«) Ducatur autem imprimls recta 
AB 9 juxta Casum primum, auferens segmenta FA 
ad BZ in ratlone data. Junge FH; ac per punctum 
9 ducatur recta ipsi FA parailela, ut recta X^0O. 
Qaoniam ratio FH ad H0 datnr, ratio FA ad A0 
data est Cumque ratio FA ad BZ data est, dabitür 
qqoque ratio A0 ad ZB. Sunt autem rectae duae 
positione datae, SO, MB; ac sumltur in recta MB 
punctum Zj in recta autem SO punctum 0; datum 
auteui punctum H est intra angulum O0B. Du<^ 
cenda est igitur recta AHB, auferens rationem A0 
ad ZB datam« Recta autem AHB positione datur, 
juxta Casum primum Loci septimi^ neque habet limi» 
tei3. Construetur autem per ea quae ibidem docentun 



Cas. II. (Fig. 2.3.) Ducatur rccia AB, juxta 
Casum Becunduiu, auTerens rationem TA ad BZ da- 
tam. MaueiUibus auteiu clescriptis, cum ratio FA 
atl A0 data est, atque etiam ratio 0A ad ZB datur, 
recta quoque AB dabitur positione, per Casum se- 
cumlum Loci septiiui. 

Deteriniiiatur autem Imnc ia moduiii. Capiatar 
@B media proportionale inter tpsas Z€>, @K; jun- 
ctäque HB ac producta ad A, dico quad recta AB 
Dufert rationem TA ad BZ, minorem quavis alia 
ratione, quae reaecari possit ä rectis per puuctum H 
ductis, ipsique KZ occurrentibus. Ducatur enim alia, 
ut AHN. Cumque recta 0B media proportionalig 
est inter Z0, 0K; erit ratio 20 ad BZ minor ra- 
tione ad ZN: ac permutaudo, erit ratio 2 ad 
00 minor ratione BZ ad ZN. Sed 20 est ad 00 
ut Ar ad TA; adeoque ratio Ar ad TA minor erit 
ratione BZ ad ZN: quare penuulaudo, ratio AT ad 
BZ minor erit ratione TA ad ZN. Recta igitur AB 
auFert rationem Ar ad BZ minorem quaÜbet ratione, 
ä rectia per H transeuutibus rectaeque KZ occurren- 
tibm, abFcissä. 

Compouetur autem problema hunc in moduln. 
Maaentibus jam descriptit; sit 0G media proportio- 
nalis inter rectas Z0,0K; junctaque HB produca- 
tur ad A. Dico quod recta AB auferet rationem TA 
ad BZ, minorem quavis alü ratione, quam abscin- 
dcre potest recta quaevis alia per punctum H ducta, 
ipsique KZ occurrens. Quod si ratio ad construeu- 
dum proposita aequalis fuerit rationi r A ad ZB; tum 
recta AB sola solvit problema; si minor fuerit ea, 
couiposltio fieri non potest. Si vcro major fuerit ea» 
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componetUT duobus modis, ab uträque parte ipsius 
AB. Sit autem (Fig. 3.) ratio data sicut N ad T, 
qnae rnalor Bit ratione TA ad BZ. Fiat ut TH ad 
H0 ita N ad H: ac manifestuui est ex aequo, quod 
vatio H ad T major erlt ratione Q'L ad BZ, Sed 
ratio 00 ad NZ major est eä; quia 0B media pro- 
portioiialis est iuler Z0 et 0K: unde coostat rectas 
iluas duci posse per puuctiim H, ab utraque parte 
ipsius AB, quae secent ä rectis 0E,ZK, lationes 
acquales rationi » ad T. Coiistat autem ex praemis- 
sis rectas liuiic iu modum ductas solvere problema. 

Cas. III. (Fi^. 4.) Ducatur jam, juxta Casum 
(ertluiu, recta aufereiis ratiouem FE ad AZ dataiu. 
Quoniaui ratio EP ad B0 datur, ac ratio quoque B0 
ad AZ data est; recta EH positioiie datur: per Ca- 
sum te^lium Loci sGptiuii, qui quideui iioii liabet It 
uiiteS) adeoque maaifesta est couipositto. 

Cas. IV. tFig. 5. 6. 7. 8.) Ducaturjam, ad mo- 
dum quartum, recta HN auferens ratioiieui TN ad 
AZ dalam, Quoiiiam jatio TN ad 02 datur, etlain 
ratio 20 ad AZ data est; unde recta HN posilione 
datur. Keducitur euim ad Casum quartuiu Loci 
septimi. 

Determioatur autem problema hunc in uiodum. 
Maaeiilibus prius dflscriptis, capiatur media propor- 
lioiialis inter Z0 et ©K. Haec vel minor erit recta 
0M, vel HÖH minor ea; ac primo uon sit minor eä. 
Junge HM, ac dico quod recta HM aufert rationeu» 
TM ad MZ, majorem quavis ralioue, a recta quali- 
bet per punctum H ductä ipsiqne TM occurrente, 
abscissa. Dncatur eniin alia ut UN. Quoniam me- 



L 



VIII 



(Uti proportionalis iuter ZO^ 0K non est inluor.quaiu 
0M; lecta HM vel auferet rationeiu 0A ad ZM 
niaxiinam, vel propior erit rectae ratioiiem inaxiniau] 
aufereuti: adeoque ratio A0 ad ZM major' ferit ra- 
tioiie 0Z ad AZ; periuutaudo auteiu A0 ad 0S ma- 
jor erit ratioiie Z M ad A Z. Sed A est ad 0,2 ut 
est Mr ad TN; quare ratio MF ad TN major erit 
latioiie MZ'ad AZ: ac permutaiido iterum, ratio MT - 
ad MZ major erit ratiorie TN ad AZ. Recta igitur 
HM aufevt ratioiiem TM ad MZ, majorem quavis , 
ratione quam a ufert recta quaelibet alia per pauctum 
H ducta ipsique TM occurrens. Q. E. D. 

Sit jam media proportionalis inter Z0 et 0K 
minor quam 0M, ut 0A. Juugantur HM, HA, ac 
producatur HA ad A. Dico quod recta HA aufert 
rationem FA ad AZ, majorem quavis alia ratione, 
x|uam abscindit recta quaelibet per H ducta, totique 
rectae FM occurrens: quodque recta HM aufert ra- 
tionem FM ad MZ^ minorem quavis alia recta ipsi 
AM occurreute. Ducautur enim rectae duae'Ut Hü, 
HB. Quoniam autem 0A u\edla proportionalis est 
iiiter Z0, 0K, auferet recta HA rationem 0N ad 
. KTj maximam. Est igitur ratio 0N ad AZ major 
ratione 20 ad ZO; et permutando ratio 0N ad 20 
major erit ratione AZ ad ZO. Sed N0 est ad ©2 
ut AF ad FB, quae proinde ratio major est ratione 
AZ ad ZO; permutando autem ratio AF ad AZ ma- 
jor erit ratione F B ad Z O. Ac pari modo demon- 
stiatur rationem illam majorem esse ratione FH ad 
PZ. Quapropter recta HA aufeit rationem FA ad 
AZ, majorem omnibus^ationibus a rectis per H du- 
ctis rectaeque FM, occutrentibus, abkissis, Dico 
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praeterea quocl recta HM aufert rationeiu FM ^A 
MZ, minorem ratioue qiiacunque, a recta quavis 
per H ductä, Ipsamque AM intertfecante, abscissa. 
Quouiam enim (Pi^* 6.) recta Hü propiot est ipsl 
HA, maximam rationem auferenti) quam est recta 
HM; ac rectae quae propiores sunt Uli semper aln 
scindunt rationes majores: igitur ratio OE ad FZ 
major erit ratioue A0 ad MZ. Permutando autem 
ratio E© ad 0A major erit ratione PZ ad ZM. Sed 
E© est ad ©A ut UV ad TM; ratio igitur 11 T ad 
FM major erit ratioue FZ ad ZM: ac permutando 
ratio nr ad FZ major erit ratione FM ad MZ. Quo- 
circa recta HA aufert rationem FA ad AZ, majorein 
qnavis ratione quam abscindere potest recta aliqua 
eiia per H ducta, ita ut rectis FM, AM occurrat 
Recta vero HM aufert rationem minorem qnavis 
alia rectam AM solam intersecante. 

Sic autem componetur problema hoc* Maueant 
jam descripta; ac media proportionalis inter '/*(•') ^ ©K 
vel minor erit quam M©; vei non erit minor ea* 
Imprimis autem non sit minor ea. Jun^e HM; ac 
recta HM abscindet rationem FM ad MZ, majorem 
quam recta quaevi» per H ducta ipsamque f^VI In^ 
texsecans. Igitur si ratio a<l construenduni data Tue« 
rit aeqnaiis rationi FM ad MZ; recta HM earfae 
5oIa soivit probI<»ma. Si vero ratio minor fuerit^ 
constrnetnr problema nnico tantam modo« Qiiod %l 
CFjg. 70 ratio data, qnae sit ut ? ad T, tnituir fti^rit 
ratione F M ad M Z , Hat ni TU ai Hh ita f ad 
Ei ac demonstrari potest ex aequo, qood rati/> S ad 
T minor erit ratione A© ad MZ: ande pat^t qtiod 
possibÜe Sil per ptmctom H dncere daas ttcu^^ qua« 
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aur«rant ä rectis FM, M Z rationeiu aequalein raliaj 
H ad T. Hae si ducantur, cadent ab ntia'que päd 
ipsins HM; ac hianifestuiii est alteram e\ his r« 
ut HO, qiian per puiictiiiii H transit ac produfll 
occurrit fpsi TM, solvere problema ; alteram 
iiOD ileiu: adeoqiie unico taotuiu modo efJFicitur. 
E. D. 

Jam Bit (Fig. 8.) media proportionalis inter ', 
et @K minor quam recta @M; Sit ea 0N. Juu; 
lectas HM, HN; et producatnr HN ad Z; 
haec HS auferet ratioQem FS ad NZ, majoit 
qiiavis, quae resecari possit ä rectis per puuctuti 
ductis, ipsique FM occuneutibus. Recta vero 1 
auferet rationeui FM ad MZ, minorem qnavis i 
tione ä rectis per H ductis^ ipsique ^M soll occd 
reiitibus, abscissä. Fropositä autnu ratioiii 
8trueDdä, quae aequalis sit ratioui FS ad NZ; i 
ntfestiim est quod isola recta HE soivet problem 
Si ratio proposila major fueril ea, tum componi 
potesL Quod si minor fuerit ralione F2 ad N? 
major vero quam FM ad MZ; hoc in casu dupiic 
ter so!vi potest problema per praecedentia : ä rect 
scilicet ab ulräque parte ipsius H2 duceiidis, 
que F2,2M occurrentibns. Quod si ratio data ; 
qnalis fuerit rationi FM ad MZ; constat etiaui i 
determinatiooe praemisf^a, quod duobus modis solv| 
possit, nempe recta HM, ac recta alii ut HP. 
vero ratio minor fuerit quam FM ad MZ; tum 
det altera e rectis ultra ipsam HM, adeoque non s^ 
tisfaciet probJemali. ManiFesta autem sunt haec' om 
nia ex iis quae jaui pildem demouEtravirnus. 
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Caf. V. (Fig. 9- 100 Ducatur jam recta H A , 
Icta Casam quintuui, aufprens rationetn TA ad AZ 
Quoniam ratio Fi ad 0N datur^ ratio etiaiu 
' ad AZ datur; nnde recta quoque HA positioiie 
ha est, per demonstrala in Cisu quarlo Loci septi- 
i quideiii determiiiatioueui habet. Determiua- 
r auteiu hunc in inoduiu, Quoniam media propor- 
pnalis iuter Z@, @K, \c\ major esse potest quam 
recta 0M, vel minor eä; primum non sit major eä. 
Junge HM, ac mauifestnm est ex limitatloiiibiis prae- 
cedeutibus, quod recta HM auferet ratioiieui FM ad 
MZ majoreiu ratioDibus oiuuUjus, ä rectis per pua- 
dum H ductis rectaeque AM occurrentibus, abscis- 
tis. Si vero media proportionalis inter Z0, 0K ma- 
jor Sit quam recta ©M^ ut est recta ©A: jun^autur 
HA, HM; ac palet ex limitatioiübiis praecedentibus, 
quod recta HA auferet rationem FA ad AZ, majo- 
rem omni ratioiie, quam anferunt rectae quaevis per 
H ductae, ipsique AM0 occurrentes. Recta vero 
HM auferet rationem FM ad MZ, minorem quavis 
ratione, ä rectis per H ductis, solique rectae AM 
occurrentibns , abscissa. Q. E. D, 

Componetur aiitem problema liunc in modiim. 
Manentibus jam descriptis, erit meilia proportionalis 
iuter Z0 et 0K, vel major quam ©M, vel non ma- 
jor ea. Primo autem non sit major ea. Junge HM 
aiiferentem rationem FM ad MZ, majorem omni ra- 
tione, ä rectis per H ductis, ipsique AM occurrenti- 
bus, abscissa: ac si Fuerit ratio ad componenduni 
data ut FM ad MZ, sola recta HM solvit problema. 
Si major fuerit ea, tum cousirui non potest, Quod 
i>\ ratio miuor fueiit eix , ex praecedentibus constat 
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unam fiolain rectain daci posse^ quae occurrens ipsi 
^AM problemati satisfaciat Q. £. D. 

Quo4 Bi 0A, media proportionalls inter Z0 et 
0K) major faerit quam 0M; jungantur HM, HA; 
äc recta HA auferet %ationem TA ad AZ, majorem 
omni ratione quam abscindunt rectae aliae per H 
doctae, ipsiqne 0M contuiuatae occurientes: recta 
vero HM anferet rationem minimam, nempe ratio- 
nem TM ad MZ. Jam si proponatur ratio ad con- 
struendum, quae fiierit ut FA ad AZ; patet quod 
recta HA sola solvet problema: ac si major fuerit 
ratio, non construetur. Quod si miaor fuerit ratione 
FA ad AZ, major vero quam FM ad MZ, mani- 
festum est ex praemissis, problema effici posse duo* 
bus modis; dactis rectis, ab utraque parte ipsius 
HA, rectae AM occurrentibus. Si vero minor fiie« 
rit ratione FM ad MZ, ex praecedentibus limitatid- 
nibus coustat, unico solum modo solvi posse proble- 
ma 3 scilicet recta ipsam AM intersecante. Denique 
si ratio aequalis fuerit rationi FM ad MZ, dupli- 
cem habebit solutionem. Recta enim.HM, atque 
etiam alia ipsi AM occurrens ultra punctum A, rem 
praestant Totum hoc patet ex prius demonstratis^ 
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Lehnsatz A. Aufgabe. (Fig. a.) 

Eine {gegebene gerade Linie AB in einem 
Punkte C so zu schneiden, dafs das Rechteck aus 
den Segmenten AC, CB dem Rechtecke^ aus zwey 
gegebenen geraden Linien P, Q gleich sey. 

AuflÖsune, 
Man mache BAD = ABE =s R auf einerley 
Seite von AB, AD = P, BE = Q, ziehe DE, be- 
schreibe über AB als Durchmesser einen Kreis, und 
errichte auf der Linie DE- in dem Punkte F, in 
welchem der Kreis diese Linie erreicht, ein Perpen* 
dikeh Der Punkt C, in welchem. dasselbe <ler Li- 
nie AB begegnet) wird das Verlangte leisten* 

Determination« 
Damit der Halbkreis der Linie DE begegne, 
mufs CFig» a. 2.) ein von dem Mittelpunkte O auf 
DE gefälltes Perpendikel OL^|AB seyn. (ELI. 19.) 

Macht mau ApH=afi, und zieht durch dtti 
Durchschnitt H der OH mit DE die Linie HQ#AB, 

1 



8Q ist HO : OL=DH : (HQ (El. VI. 4.) 

AO (ELI, 34.) 
JAB 

also mufs OH = HD seyn (El.V.14.) 

folglirh 0H») = [HD»^ 
(E1.Ax.1.)( ADh-BE)V > UdE* (El. VI. 2.) 

4 J 1 EN»-»-ND» (El.1.470,^ 

4 £N4t 



AB»+(AD-BE)»x 



(EU. 



mithin (AD+BE)» < AB'+(AD— BE)» 



•omit (aD+BE)»-<AD-BE)»J^ AB» 
(El. II. 4. 7.) 4AD.QE 



demnach AD.BE < iAB3 

Beweis. 
Es ist AD. BE ^ J A B» (Det) 

also 4AD, BEi^ AB« 
(AD-»-BE>»-^(AI>— BE)»i 



folglich (AD-t-BE)J)^/ABa4-(AD— BE)5 
4 < 4 - 

OH« ) Iew-j-nd» 

4 

IjDE» 
HD« 



^ f 



idhi 



'mithin OH = HD 

Muu ist HO:OL = DH: IHQ 
JAO^ 

demnach LO~.t OA 

iiAB 
Der Halbkreis berllhrt also ( Fig. a. 1. ) , bder 
gclmeidet (Fig. a. 2.) die Linie DE. In beiden 
FäUen ist AFB = R (El. III. 310 

also AFD<R, BFD>R 



folglich DFODFA, DFC<DFB 

mithin föilt FC zwischen, AF, Fß 

somit liegt C zwischen A,B. 
■Ferner ist DAF=©BF (E1.III.3^),^DFC=AFB 

demnach AFD»CFB 

folglich D A : A F = C B : B F (El. VI. 4.) 
Auch ist EBF=FAC (El. III. 32.), EFC=>AFB 



somit EFB^AFC 



folglich FA:AC=:FB:B£ 
mithin DA:AC=CB:BE (El. V. 22-3 



!. 



demnach AC.Cß=lAD.BE (ELVI. 16.) 

f P.Q 
JZus. Es erhellet von selbst (Fig. a. 2.)) dafs 
in zweiter Durchschnitt des Halbkreises mit der 
ELinie D K einen zweiten Funkt C mit der gegebe- 
nen Eigenschaft auf der Linie A B bestimme« 



I,ehti9. B. Aafg. (Fig. b.) 
Auf f!er Verlängerung einer gegebenen geraden 
Linie AB einen Punkt C zu bestimmen, so dafs das 
Recliteck aus den Segmenten ACj CB dem Reciit- 
ecke aus zwey gegebenen geraden Linien P, Q 
gleich sey. 

Auflösung. 
Man mache BAD = AßE = R auf verschiede- 
nen Seiten der Linie AB, AD = P, BE=^Q, zlelie 
DE, beschrcihe Über AB als Durchmesser einen 
Kreis, und errichte iu dem Punkte F, in welchem 
derselbe die Linie DE schneidet, ein Perpendikel 
auf DE. Der Punkt, in welchem dasselbe die Ver- 
längerung von AB erreicht, wird das Verlangte 
leisten. 

Beweis. 
Es ist DFC = R, DFB<R CEl.in.3I.) 
also DIODFB 



folglich liegt C in der Verlängerunj,- von AB. 
Ferner ist DAF=CBF (El. IIL 32.22 >, DFC-AFB 





also AFD=CFB 


folsllch DA 
Auch is[ EBF = FAC. 


AF=CE:BF 

also EFC=AFB 
hFB = AFC 


folglich F A 
mithin da" 


AC-FB:BK 
AC=CB; BK 



somit AC.CB = JAD. BE 



7«us. Es erhellet von selbst, dafs der zweite 
trchschaitt F des Kreises mit DE einen zweiten 
nkt C auf der verlängetten B A bestimme > wel- 
»r das Verlangte leistet« 



I 
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\ 



/ 



y 



Die 



BÜCHER des APOLLONIÜS von PERGA ' 



de sectione rationis. 



Aufgabe. 

Von einem, aufserhalb zweyer der Lage nach 
gegebenen geraden Linien^ in der durch die- 
selben gelegten Ebene , gegebenen Punkte eine 
gerade Linie jäx. ziehen , . so dafs die zwischen 
fliren Durchschnittspunkten mit jenen Linien und 
zweyen in denselben gegebenen Punkten liegen- 
den Segmente ein. gegebenes Verhällnils zu ein- 
ander haben. 



I 






V 



Ekstes Buch. 



Die gegebenen Linien sind parallel, oder es 
liegen , wenn sie nicht parallel sind , die in den- 
selben gegebenen Punkte nicht beide aufserhaib 
ihres Durchschnittspunktes. (Fig. 1 — 26.) 

I) Die gegebenen Linien Aß, CD 
sind parallel. (Fig. 1 — 7) Die gegebenen 
Punkte seyen E,F, 

1) Der aufserhaib der Linien gegebene 
Punkt O liegt innerhalb des Winkels DFR. 
(Fig. 1 — 3.). (Loc. I.) 

Fall I. 

Die verlangten Segmente sollen liegen auf den 
Linien F D, E B. (Fig. 1.) 

Analysis. 
Es sey OG die gesuchte Linie, ihre Durch- 

* 

Schnittspunkte mit AB, CD seyen G, H, so ist, 
wenn riie gerade Linie OE gezogen wirdj welche 
die Linie C D in L schneidej 



10 



Buäh i. 
EG : LH«EO : OL (ELVI. 4.> 



also Ist EG : LH gegeben (Dat. 29. 1) *) 
Da EG : FH gegeben ist (p. hypO 

so ist FH : HL (Dat. 90 



(olglich auch FH-HL : LH gegeben (Dat. 6. 2u8.> 

• _ • 

mithin ist LH (Dat. 2.) 
somit der Punkt H (Dat. 30.)'» ^^"d die gerade Lioie 
O H der Lage nach (Dat. 29.) gegeben« 

D eterminatiou. 
Da FH> HL ' 



so ist EG:FH<IEG:HL (El. V. 8.) 

JEO.OL 

also mufs das gegebene Verhäitnifs p : q < E O : O L 

«eyn.. 

Consiruction. 

Mari ziehe EF, mache OK# CD, UF = FK^ 
UV#EF, TE = EV, FP = p, FQ = q, QR#TP,' 
LM#EF, ziehe RM, welche in H die CD schnei- 
de, so ist OH die gesuchte Linie,. 

ßeweis. 
Es ist p:q)<jEO :QL cDet.) 
PF:Fq( 1eK:KF (ELVI. 2.) 
(El. VI. 4.) TF1;FR 

EKJ 



also RF >IFK (El.V.lO.) 

JLT« 



*; DieCitaüanen der Data desEuclides bezieban sich auf dicTOH 
Schwab, Stuttgart, 1780 v.ranst«Uete deuttcbe Au*gabe. 



Lot. /. ■! 

^Iglicli Schneidet RM die Verläiigcniiig von FL. 
Und es ist EG : HL=EO : OL (El, VL «.) 
= IEK) :KF CEI. VLi) 
JTFJ 
Anch ist LH ; HF=LI« ; FR (EI.VL4.) 



mithin EG:HF=TF;FB tEl.V. 22.) 

Zusatz 1. (Apoll.) 
Für eine andere gerade Linie OW» ' 
EB, LD in W, X schneide, ist 

XH : HL > XH : HF (El. V, 



> eiche dit 
i.) 



I IH+HX 
XL 
El. VI. 4.) WEiEG 



: LH)<lFH+HXj ; FH (Proposit. d« 

( j XF \ ratioii. inter se 

\ diveisis demon- 

'0' stiat.ed.Hauber, 

Tubiugae, 1793. 

S.28.1M 



folglich WE : FX <(EG : PH (Hauber. $.43.) 

"^i p:q 

pitbin bestimmen die dem Punkte F näher liegen- 
|en Punkte der Linie LD kleinere Verhälluifse, als 
pe entrernteren. 

Zusatz 2. 
Verlängert man ML, so dafs M'L=L1M, und 
^ieht RM', welche die Linie C D in H' schneide, so 
f»t, wenn die die Linie AB in G' schueidende gerade 
JLiDie OH' gezogen wird, EG' ; H'L=EO : OL 
«jEKj :KF 
TP 



II Buch I. 

Aach ist LH' : H'F=LM' : FR 

also EG:H'F=.TF : FR 
= I) : q 

tnitliiu ist eine Liuie OG' gefundeD, welche vong 
(ten Linien £A, FD Segmente in dem gegebeuei 
Verhältnifse abäclineiilet , welches Fall 3. ist. 



Fall 2. 

Die verlangten Segmente sollen liegen auf deaj 
Linien HA, FD. (Fig. 2. a.b.c.) 

Analysis. 

Es sey OG die gesuchte Linie, ihre Durchi^ 
Bchnitte mit Aß, CD seyen G, H, so ist, vveui4 
man die die Liuie CD in L schneidend« gerade Li-J 
nie EO sieJit, EG : LH=EO : OL CEi. VI. 4.) 



. also ist EG ; LH gegeben (Dat,a9. 10 

Da EG : FH gegeben ist (p, hyp.) 

so ist FH : HL (Dat. 9,) 

also auch FH-hHL : LH gegeben (Dat. 70 



folglich ist LH (Dat. 20, mithin der Punkt 1 
CDat. 300i ßoinit die gerade Linie OH der Lage nacbj 
gegeben CDat. 290 

Construction. 

Man mache OK#CD, UF = FK, UV#EJ! 

#LM, TE = EV, FP = p, FQ = q, QK#TF 

FM#KL, nnd zielie RM, welche die CD in i 

schneide^ so ist O H G die gesuchte Linie. 



Loc. /. i5 

Beweis. 
Es ist EG : HL = Eö : OL (El. VI. 4.) 

EK| :KF (E1.VL2.) 



(tfj 



Auch ist LH : HF »= LM : FR (E1.VL4.) 



also EG : HF = TF : FR (EUL34. V.22.) 

= p:q 

Zus. 1. (Apoll.) 
Für eine andere gerade Linie OW, welche die - 
Linien EA, FL in W, X schneide, ist 



WE^EG XfJfH 

also WE : FX> j EG : FH (Hauber $.10.43.) 

folglich besümuien die dem Punkte F näher liegen- 
den Punkte der Linie FL gröfsere Verhältnifse , als , 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Verlängert man ML bis zum Durchschnitt mit 

OK in M', und zieht OM', so bestimmt, wenn 

nicht, wie Fig. 2. c, R M' :|:|: C D, d. h. wenn nicht 

TF:FR) = rTF:LM' 

PF:FQV JEK:KF 

p : q ) (EO : OL 

OG' zwey andere Segmente EG', F'H auf den Linien EB, 

FD (Fig. 2. a.)> oder auf den Linien EA, FC (Fig. 2. b.) 

mit der gegebenen Eigenschaft, welches Fall 1., oder 

Fall 3. ist. 

Falls. 

Die^ verlangten Segmente Sollen liegen auf den 
Linien EA, FC (Fig. 3.) 



I 
I 
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Analysis. 
Es sey CG die gesachte Linie 9 ihre Durch« 
Schnittspunkte mit AB, CD seyen G»H, $0 ist^ 
wenn die die Linie CD in L schneidende gerade 
Linie 0£ gezogen wird, 

EG : LH=EO : OL (EI. VL 4.) 



also ist EG : LH gegeben (Dat. 29. 1.) 
Da EG : FH gegeben ist (p. hyp.) 

so ist FH : HL (Dat. 9.^ 



folglich auch LH— HF : FH gegeben (Dat. 6. Zus.), 

mithin ist FH (Dat. 2.), somit der Punkt H 
(Dat. 30.) 9 und die gerade Linie OH der Lage nach 
gegeben (Dat. 290* 

Determination. 
Da FH< HL 



so ist EG : PH>IEG : HL (El.Y. 8.) 

JEO:OL (E1.VL4.) 

— — — — — ^— — — — .■ >• 

also mufs p : q > £0 : OL seyn. 

Construction. 
Buchstäblich, wie zu Fall 1. 

Beweis. ' 
Es ist p : q ^>lEO : OL (Det.) 

PF : FQ J i E K : KF (El. VL 2.) 
(EI.VL4.) TF/ :FR 

ERi 



also RF <\FK^ (El.V.lO.) 

LMi 



•fc ( 



Lioe. I. 



.15 



■ .1 

folglich schneidet MR die Verlä'ngerang von LP. 

Und es ist £G .' HL » £0 : OL 

- ■ =IEK| :KP ' 

.JTFi 

Auch ist LH : HF =T LM : FR 



miÜiiA EG : HF = TF : FR 



•Zus. 1. (Apoll.) 

'FOr eine andere gerade Linie OW) welche die 
E A, F G in W, X schneide, ist - ^ , 

XH:HL<XH:HF (E1.V.&) 



also LH+HXj : LHlglFH^tHXj : FH (Hauber 

XL ( > j XF i S.19. 220 - 



<E1. VI. 4.) WE : EG| 



folglich WE: FX ^j EG : FH (Hauber $.43.) 

mithin bestimmen die dem Punkte F näher liegen» 
, den Funkte der Linie F C -gr^Jfsere Verhältnilse, ala 
, die entfernteren. 

Zus. 2. 
Bnchsfäblich, wie Fall 1. Zus. 2. 



I 



Ahm, zu loc. L 
: Die in loc. I. enthaltene Aufgabe kann also^ 
wenn das gegebene Verhältnifs p : q^OEO : OL 
iiachF^ll (1. 2.) aufgelöfst werden. \^ 

% 
% 3. 



i6 Such' I. . 

» 

2) Der Pankt O Hegt ianerlialb der 
Winkel BEF, EFD. (Fig.^4— 6.) (Loc. U,) 

Fall I. 

^ Die Segmente sollen liegen auf den Linien E B, 
FD. (Fig. 4. a. b. c.) 

Ana]. ^ Buchstäblich, wie zu loc. 1. Fall (2. 
Constr. > ^1. 

Bew.J (2. 

Zus. 1. (Apoll.) 

Buchirtäblich, wie Fall 2. Zus. i. ' 

Zus. 2. 
Macht man auch LM'=»LM, und zieht RM^ so 
schneidet dieselbe, wenn nicht RM'if^FD, d. h. 
wenn nicht TF : FR J =TF : LM', wie Fig. 4. c^ 

PF:FqUeK:JCF 
p:q )=EO:OL 
die Linie CD in einem Punkte H', und die gerade' 
Linie OH' bestimmt zwey Segmente E'G',FH' anf 
den Linien EA,FD (Fig.4. a.)> oder auf den Linien 
EB, FC (Fig. 4. b.) mit der gegebenen Eigenschaft, 
welches Fall 2., oder Fall 3. ist 

Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien EA, 

FD. (Fig. 5.) 

Anal. Det. ) Buchstäblich, wie zu loci. Fall Tl. 

Constr. > /2. 

Bew. ) (1.1 

Zus. 1. / 

Für eine andere gerade Linie OW, welche die 
Linien EA, FD in W^X schneide, ist 



, \ 



Tjo e. Tl. 
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.' * XH:HL>XH:HP 

u. s. w. wie loc. I. Fall 1. Zus. 1. 

Z n Sw 2. 
Buchst, wie loc. I. Fall 1. Zns. 2. wird eine Li- 
nie O G' gefunden, welche von den Linien E^B, FD' 
Segmente in dem gegebenen Veihältnifse abschnei- 
det, welches FalM. ist. 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien ^£B, 
F C. (Fig. 6.) 

Anal. \ Buchstäblich, wie zu loc. L Fall [ 3. 

Det. f j 3. 

^ Constr. I j2* 

Bew- J (3. 

Zu-s. 1. (Apoll) 
Für eine andere gerade Linie OW, Welche cli« 
Linien EB,FC in W,X schneide, ist 

XH:HL<XH:HF 
u. s. w. wie loc. I. Fall 3. Zus. 1*. 

Zus. 2. 
Buchst, wie zu loc. L Fall 2. Zus. 2. 

Anm. zu loc. IL 
Die in loc. IL enthaltene Aufgabe/ kann also^ 



wenn das gegebene Verhältnifs p ^ q 

L i 
nach t'afl ^1. 3.> aufgelöfst werden. 

L 2.) 

2 



EO.OL 



/ - 



A 11111. zu I. CHalley). (Fig. 7.) 
Wenn j\ B, C D zwey der Lage nach gegebef 
paraHeie Linien, E, F iii densettieu gegebene Puu^ 
sind, aucli p : q ein ^egtbenes Verhältnifs bezeid 
net, und man macht EP = p,QF = q, zieht Pfl 
-welche die j;era(!e Linie EF, oder ihre Verls 
rung; in S schneide, zielit aucli durcl) S und eiad 
aufserlialb, ofler innerhalb der Parallelen gegebena 
Punkt O die gerade Linie SO, welche die Parall^ 
leli in H, G schneide, so ist 

EG:FH=ES:SF CEI.VI.4.) 
=EP: FQ (El. VI. 4-3 

= P ■ n 

Säuimtliche unter li begriffene Fälle lassen sYiM 
also auch auf diesem Wege behandeln. Auch wiq 
ESS in den mittleren Funkten F^S harmonisch f 
schnitten. 

IL) Die gegebenen Linien sind nicl^ 
parallel. CFig.'8-27.) 

15 Die in "beiden Linien gegeben 
Punkfe 1 iegeu iin D >i rclischnil tspunktJ 
CFlg. 8—110- (Loc. JII.) 

Fall I. 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf defl 
Linien CE,EA. (Fig. 8.) 

A n a 1 y s i s. 

Es aey OG die gesuchte gerade Linie, so ist| 
wenn eine durch O der AB parallel gezogene J^eradj 
Lijiie OK der Linie CD in K begegnet. 



Loc. III. :I9 

. OK:KG'=HE:.EG (ELVI.*.) 

= p-q 

also ist das Verhältnifs OK i KG ein gegebenes. D^ 
OK (Dat. 31.22.) der Lage^und Gröfse nach gegeben 
ist, so ist KG (Ejat. 2.) der Grofse nach, sooiirder 
Punkt G (Dat. 30.), und die gerade Linie OG der 
Xage nach gegeben (Dat. 29.). 

N Determination. 

Da GK>KE 



so ist OK: KG<OK:KE (E1.V.8.) 
also mufs p : q<;OK : KE seyn. 

Construction« 
Man mache OK#Aß, EP = p, EQ = q, OG 
:J:^P<5^ so ölnd, wenn der Durchschnitt der Linien 
AB, OG mit H bezeichnet wird, HE, EG die ge- 
suchteri Segmente; 

Beweis. 



lEs ist p 

PE 

CEJ.VI.4.) OK 



q )< O K : KE (Det.) 

EQ 

KG 



> also KG >KE (El.V.lOO » 

Der Punkt G liegt mithin auf fler Linie EC. 
Femerist HE: EG = PE:EQ 

Zus. (Apoll). 
Für eine aadere die läaien EC,EA in LjM 

•cliheidende gerade Linie OL ist Lk|^|rG 



I 
/ 



I 
I 
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also OK i KL) §\OK : KG (EI. V. 8.) ^, 
• MEtELJ JHE:EG 
. Die dem Punkte E näher liegenden Punkte der 
Xiole CE bestimmen mithin giofsere Verhältuifse^ 
i|Is die entferntereii. 



^ % 



F a 1 1 a. 

TDle gesuchten Segmente sollen liegen auf den Li- 
nien DE,EB. (Fig. 90 

Analysis» 
Buchstäblich, wie zu Fall 1. 

Determination, 
pa GK<KE 

soistOK:KG>OK:KE (El.V. 8.) 

also mufs p t q >OK t KE seyn. ' , 

Construction. x 

Buchst.) wie zu Fall 1. 

Beweis. 
JEs ist p : q }>OK c KE 
PJJtEQ 
(El. VI. 40 OK: KG 

also KG<KE 
Der Punkt G liegt luithia auf der Lini« K£i 
Fevnfer ist HE ^ E G = P E : EQ 

- p:q 



L- 



Ijo e. HL ' 91 

Zus. (Apoll.) 
Für eine andere die Linien ED, £B in L) M schnei« 



dende gerade Linie OM ist LK ^ KG 



/ ' 



also OK : KL^<^OK : KG (El.V.g.) 
ME:ElI HE: EG 
Die flem Punkte E näher liegei^den Punkte der 
Linie £ K bestiinmea also kleinere Verhältnifse « als 

§ 

die eatfernteren* 

Fall 3. 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den 
Linien AE, ED. (Fig. 10.) 

Analysis. Construction« , 
. Buchstäblich, wie zu Fall 1. . 

Beweis. 
Es ist HE ^EG=PE : EQ 

= p : q 

Zus. (Apoll.) 
Für eine andere die Linien ÄE, ED in M)L schnei« 

d^nfle gerade Linie OL ist LK <o| KG 



also OK ; KLy>(o'K : KG {E1.V.8.) 
ME.-ELJ fliEiEG 
Die dem Punkte E näher liegenden Punkte der 
Linie KD bestimmen mithin gröfsere Verhältnifset 
^Is die entfernteren« 
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Anm. za loc« III« (ApoIL) 
Die ia loc, IlL enthaltene Aufgabe kann also« 

wenn das gegebene Verhältnifs p : q{>^OK : !KE^ 

U 3. 
nach Fall (2. 3.^ aufgelöfst werden. 

3. 

Anni. zu loc. III. (Halley.). (Fig. !!•> 
Die 3 Fälle dieser Aufgabe lassen sich auch fol- j 
genderuliafsen beh'andelu« 

^ Construction. 

Man mache i^ P = p , QE = Q'E = q, ztehe PQ, 
PQS OG#PQ, OG'#PQ\ 

Beweis. 'j 

Es ist, wenn H, H' die DurchschnittspunLkte- der ] 
Linien AB, und OG, OG' sind, 
HE:EG-=PE:EQ ., H'E : EG'^PE : EQ' 
= p : q '== P = q 

2) Der in der Linie AB gegebene Punkt : 
ist der'Durchschhittspi^nkt Eder Linien ', 
AB, CD, (Fig. 12 — 26.). Der in der Linie CD / 
gegebene Punkt Fliegt 

A.) auf der Linie E C. (Fi^g. 12 — 14.) 
(Loc. IV.) \ 

Fall I. 

/ 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den 
Linien AE, FC. (Fig. 12.) 



Loe. ir. * s5 

Aualysis. 

Es eey HG die gesuchte linie. Macht man 
OK#AB,uml OK : FS=p : q 

=riE:FG 



. / 



so i^t OK. : HEj =S F : FG 
KG : GeJ 

also GK:KE=FS:SG 

folglich KG.GS=KEFS (El. VI. 16.) 
Da KE (Dat. 28.), FS (Dat. 2) gegeben sind, so 
Ist KG.,GS der Gröfse nach, und da KG-4-GS = KF-H 
FS=t=KS gegeben ist, sa ist KG (Dat 86.), somit G 
(Dat. 30.) und die Lage der geraden Linie OG gege- 
ben (Dat 30.). ' 

I Construction. 
]Vlan mache FN#OK#AB, ON#CD, FP=p, 
FQ=q, NS#PQ, FST=R=EKU, TS=SF, UK« 
KE9 beschreibe über SK als Durchmesser einen Kreis, 
vpelcher der geraden Linie TU in R begegne, mache 
TRG=R, und ziehe durch O und den Durchschnitt, 
Q der Linie RG mit CD eine gerade Linie OG, 
vrelche A B in H schneide^ so wird OG das Verlangte 
leisten. 

Beweis. 
Es ist FS<SE (p. hyp.) 

also FS.EK<SE."ek (El. VL 1.) 

folglich FS.EK<JSK* (El. IL 5.) 
mithin schneidet der über K§ beschriebene Halbkreif 
die I^inie TU. (Lehns. A) 



M 



(U 



Bmeh 1. 



Ei ist SG.GKi<^SE.Ei fEL'.Tl.) 



Sa=c(K 



folüiich Ga^OcE» 



mithin G<:c>aE 



somit GR>KE 



ilemnach F6>SG (EU\^.l6) . 
Der Pankt G liegt mithin zwischen S,F. 
Ferner ist GK : KE=FS : SG 



also KG:GE/=SF:FG 
OKrHE^ 

somit OK/ : F S \ =HE : FG 

PF : FQ 
p:q 



Zns. 1. (Apoll.) 
Fftr eine andere die Linien FS, HA in M, L schnei«. 
Aende gerade JJnie OM ist 

KE<KF 



mithin KE.FS/<KF.FS (EU VJ. 1.) 
KG.GSJ 

9lso KM, MS^( KG. GS (siehe SchoL in El. lib. II. 

K£,FS ed. PHeicIerer Tub. 1797. 
5. 38. und CouvO 

lolgUci MKjKE^S : SM (HaaberS.52.) 



>«iN« 
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somit MK : iMK - KEJ JPS : JFS-SM (Hauber $2*.) 

j ME ^ I FM 

OK : LE 



' • deumach OR:FS;<LE:FM 

HE:Fg( 

Die dem Punkte E näher liegenrlen Punkte der 

IJnie FS bestimuieu also gröfsere Verhältuifse , als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

I j 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
des Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf 
TU, welches die CD in G' schneide, so ist 

SG'.G'K=TS.KU 
=FS.EK 
Nun ist FS<§E 



also FS.Eltl<iSE.EK 
■ SG'.G'K^ iSa» — aE» 
S«2_«GJ 

somit. G'a^^aE* 



folglich G'a>aE 



mithin G'K<RE 



deinuach liegt der Punkt G' zwischen K, E. 

Ferner ist Fes : SG'=G'K : KE 
folglich FS': )G'S - S F; == r G'K : i EK - KG; 

FG' i I ) EG' 

OK : Ei'E 






also OK^ : SF V=5H'£:FG' 
FN 



p ^q 






I 



Es ist mithin eine zweite Linie O H' gefundea^ 
welche vou tien Linien DK,EB Segmente in d 
gebeiieu Verliältnif&e abschneidet, welches Fa]l3,.ist. ^ 

Fall 2. 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf. tleS 
Linidn AK, EF. (Fig. 13.) 

Analysis. 
Es scy HG tlie gesuchte Lmie, so ist KG-Gfl 
der Giüfse nach gegeben, wie Anal, zu i''all 1. 
auch KG-GS = KS gegeben ist, so ist KG (Dat. 8 
somit G [Dat. 30.) und die Lage der geraden Ltni 
OG gegeben (Dat. 30,). 

Constructlon. 
Man mache FN#OK#AB, KNif^OF, FP=pJ 
FQ = q, u, s. f., wie Constr. zu Fall 1. 
Beweis. 
Es ist FK>KE 



also KF-FS/>fFS.KE CEI.VI.I.) 
wenn Ka = aS,Fa''— aS=i )k.G.GS (Lehnsatz B.) 



folglich Fcc''>u 



somit FSI>SG 
Ferner ist GK = KE=FS = SG (Ei. VI. 16.) 



also GK>};E ^ 

mithin liegt der. Punkt G zwischen F, E. 



k 



Auch ist KG : GE=S F : FG (El. V. 17.) , 

somit p : q =HE : FG, wie Fall 1. Bew. 

Zus. 1. (Apoll.) 
Für eine andere clje Linien FE^EA in M,L 
/isc^hn^idende gerade Linie O M ist 

EL>EH, MF^FG ^ 

also EL : FM^IEH : FG (Hauber (f. 41.) 

* ^ ) p:q 

Die dem Punkte E näher liegenden Punkte der 
l^inieEF bestimmen also kleinere Verhältnifse) als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 

des .Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf 

TU, welches die Linie CD in G' schneide, so ist 

KG'.G'S=FS.EK 



also G'K : KE=FS : G'S 



folglich G'K : G'E ) =FS : FG' (El. V. 18.) 

wenn G'O die AB in H' 

schneidet) 



G'K : G'E j 
OK:H'EJ 



mithin OK : F S) =H'E : FG' ^ 

. Demnach sind auch auf den Linien E A^ FD zwey 
Segmente mit. der gegebenen Eigenschaft gefunden 
.worden, welches Fall 4. ist 

Fall 3. 

I>ie gesuchten Segmente sollen liegen aof den Li- 
nien EB, FK. (Fig. IX) 



« ■« 



98 Buch I^ 

Analyst s. 
Es sey H'G' die gebuchte Linie. Zieht man 
OK#AB, und macht OK ; FS = p : q 

=H'E:FG' 



so ist 0K:H;EJ=5'S:F&' 
KG':G'e( 

?lsp Is!GC.:KE=FS:G'ä 

^^. folglich KG'. G'S=:EK. FS 
DäraB^^S gegeben siml, so ist KG'.G'S, und da 
KG'-f.G'S=:KS gegeben ist, so ist KG' (Dat. 86.), so- 
mit G' und die Lage der geraden Linie OG' gegeben* 

Construction. 
Buchst., wie zu Fall 1.., wenn man G'^H', R' statt 
G, H, R setzt. 

Be'weis. 
Es ist FS<SE 

also FS.EK<SE.EK 



.'folglich FS. ER<JSR2 
mithin schneidet der Halbkreis die Linie TU (Lehns.A.). . 
• Nun ist SG^G'Ki<lSE.EK (Lehns.A.) 

&a^^aCy^\ /Sa^-aE2, wenn Ka=aS> 

Ml - - ■ ■- ^— — ^ 

I 

folglich G'a^]>Ea^ 



mithin G'a>Ea 
demnach liegt G' zwischen E,K. 

Ferner ist EK : KG'=>.-G'S : SF (El. VL l6.> 

folglich KG': G'E/=i>F : FG' (E1.V.17.) 
OK:H'E 



I 

V 



mithin OKJ : SF\=H'E:FG' 
FNJ 
PF : FQ 
p:q 

Zus. 1. (Apoll.) 
iPtir eine aiidc^re die Liiiiun £K, £B in M',L' 
schucideude gerade Linie OM' ist 

'KM'. M'S^ ^KG'.G'S (PHe-iderers Scbol. in 

IKE.FS £1. II. S 3S. u.-Coiiv.) 



also M-K : KE>FS : SM' cHauber $. 53.) 



folglich M'K:EM'(JfS:M'F cHauber S- 28.) 
O K. : L'E 



mithin OK. : F S ;^L'E : MF 



. p « q .^ 

Demnach bestimmen die dem Punkte E näher l!c- 

I 

genden Punkte der Linie EK» kleinere Verhältnifse, 
als die entfernteren* 

'^ ' Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R des 
Preises wnfl der Linie TU ein Perpendikelauf T U, 
welches CD in G schneide, so ist SG. GK.<St:,EK: 

.' ' also p:q = HE:FG, 

"Wie Fall 1. Bew. Es ist also öiue zweite Linie gefun- 
den worden , > welche auf den Linien F C, E A Seg- 
mente in dem gegebene» Verhältnifse abschneidet^ 
\velches Fall 1. ist* 



s 



1 . 
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Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den Li- 
nien E A, F D. (Fig. 13.) - 

Analysis» 
Es sey H'G' die gesuclite Linie, so ist K.G'. &'S 
gegeben, wie Fall 3. Anal. Da nun auchvG'S-KG'= 
KS gegeben ist, so ist KG' (Dat. 85.) ^ somit G' und 
die Lage der geraden Linie OG' gegeben. 

^ '^Construction. 
Buchst., wie zu Fall 2., wenn man G'^ H', R' 
statt G, H, R setzt. 

Beweis. 
EsistKG'.G'S=FS.KE (Lehns.B,) 

also G'R : KE=FS : SG' 



folglich p : qa=H'E : FG', wie Fall 3. Bew. 

■^ Zus. 1. (Apoll.) 

Für eiue andere die Linien KD, EA in M', IJ 
schneidende gerade Linie OM' ist 

" Sg'. G'R/ ^SM'. M'K cEl- il- 60 
F4i. KE 



also EK : KM'^M'S : SF (Hauber J. 53.) 



folglich EM':MIL| ^M'F : FS (Hauber %. 19 ) 
EL'rKO 



mithin EL' : M'F^lKO : FS 

f EH' : FC 



(Hauber S- *3.) 



Lioc, y. 
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Die dem Punkte E näher liegenflen Punkte der 
XJnie KD bestimmen also kleinere Verhältnifse , als 
die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet maji in dem zweiten Durchschnitte R 

des Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf 

^TÜ, welches CD in G schneide, so ist FK>KE, also 

liegt G zwischen F, E, und es isf p : q = HE : FG, 

vvie Fall 2. Bew.; folglich sind auch auf den Linien 

EK, EA Segmente in dem gegebenen V^rhältnifse 

^gefunden worden, welches Fall 2. ist. 

Anm. zu loc. IV. 
Da bey keinem Falle von loc. I Vi, eine Deter- 
uiinatlon statt findet, so kann die Aufgabe, für 
jede? gegebene Verhältnifs nach jedem Falle auf- 
gelöfst werden, 

B.) auf der^Linie ED, (Fig. 14 — 26.), 
Es liege, wenn K den Durchschnitt der^ 
mit, AB parallel gezogenen Linie OK und 
der Linie CD bezeichnet, der^unkt F 

a.)inK. (Fig, 14 — 16.): (Loc. V.) 



•-1 



Fall I. 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den 
Linien EA, KD. (Fig. 14.) 

Analysis. 
Es sey HG die gesuchte Linie. Macht man 
OK#AB, und OK:RS=:p :q 

=EH : KG 



« « 



>»^ / 
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5a- Buch l 

so ist OK:HEJ=SK:KG 
KG : GE 



also KG : (EG-GK|=:SK : JGK--KS 

tK 1 J GS 



. foli^Üch KG. GS=: ERICS 

Da E K, KS gegeben sind, so ist KG. .GS der 
Gröfse nach, und, da KG— >GS=KS gegeben ist, KG ' 
* (Dat. 85.), somit G, und die gerade Linie OG der 
Lage nach gegeben. 

Construction* 

, , Man mache OK#AB, KP=|), KQ=<^, OS#PQ, ^ 
EKU=KST = R, UK=:RE. TS=SK^ beschreibe über , 
KS als Durchmesser einen Kreis, welcher von der ' 
geraden Linie TU in R g^'Schuitten werde, und er- 
richte in fl auf TU die gerade Linie RG perpendi- 
cuiar, welche der Linie CD in R begegne, so ist 
OG die gesuchte Linie« 

B e w e i s. . 
, ' Es ist KG.GS=UK.ST (Lehns.JBO ' 

=EK.KS 



also GK : KE=KS : SG 



, folglich KG: lGK+KEn=KS: lKS-^SG| 

j GE jy i KG 

OK : HE 

initliin OK : KS)=HE : KG 
PK : KQ 

p-q 



Loc, F'. 35' 

Zus. 1. (Apoll.) ' ' 

Für eine andere , die Linien £A, KD in L^M 
schneidende gerade Linie OM ist 

ei.:5eh, KM>KG 



also EL : KM^EH : KG (Haiiber $. 41.) 

folglich bestimmen die dem Punkte E näher liegen- 
den Punl^te der Linie KD gröfsere Verhältnifse, als/ 

die entfernteren« 

Zus. 2. V 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie TU und des Kreises ein die AB in G' 
schneideudes Perpendikel auf TU» so iät 

KG'.G'S=EK.KS 



also G'K : KE=KS : SG' 
Da KS<SG' 



so ist G'K<KE 
folglich liegt G' zwischeu K, E. 
Ferner ist G'K: lEK-GX \ ) =K.S : VSG'-K.S 

j EG'' \\ ) KG'- 

OK : EH' 



also OK:KS|=EH':KG' • 

mithin ist auch eine Linie OG' gefanden, welche 
•VOM den Linien EB,' ER Segnieute in dein gegebe- 
nen Verhältnifse abschneidet, welches Fall 2. ist, 

f' Falls. 

Die Segmente «ollen liegen auf den Linien BE,EK, 
(Fig, 14.> ' j 
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A n a 1 y s i 3. 

Es sey H'G' die gesuchle Linie.- 
OK#AE, »Ulli OK : KS=p : cj 

=EH' : KG- 



80 ist OR:H'K|=SK:&G' 
KG' : GE 



also K.G' 



Ui.ü'-t-G'£| 



iSK+K.G' 
SO' 



fol^Hcl^ KG'.G'S=SK.KE 
Da SK,I\.E gegeben sind, so ist KG'.G'S i 
Gröfse nach, und, da G'S — ^K.G' = KS gegeben i 
KG'cDat-^0) somit G' und die gerade Linie O^ 
der Lage nach gegeben. 

Coustruction. 
Buchst, wie zu Fall 1., wenn nur R', G',H' staj 
R, G, H gesetzt wird- 

B ew e is. 
Es ist KG'.G'S = EK.KS 



also p : q = EH':K.G',wieFa]H.2a^ 
ZuF. 1, (Apoll.) 
Für eine andere die Linien EB, ER in M^ 
schueidende gerade Linie ist EL'JeH',KM'^KG' 



folglich EL' : K.M'5:EH' : KG'"' 
mithin bestimmen die dem PuiiUte E näher liegd 
den Punkte der Linie KK kleinere Verhältuifse, 
die entferutereo< 



Loc. V* 
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Zus. 2. 
Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R 
der Linie TU vnd des Kreises ein die Liuie KD iü 
G schileidendes Perpendikel auf T U5 so ist 
KG.GS=EK.KS 



folglich p : q = EH : KG (buchst., wie Bew. zu Falll.^, 
' also ist auch eine Linie OG gefunden, .welche von 

den Linien E A, K D Segmente abschneidet in dem 
• gegebenen Verhältnifse, welches Fall 1. ist^r 

Falls. 

Die Segmente sollen liegen auf. dea Linien EA, 
KC. CFJgl5.l6.) 

Analysis, 

Es sey HG die gesuchte Linie« Mächt manX)K 
#AB, und OK : KS=p : q 

=EH : KG 



sp'ist OK:EH>=SK:KQ 
KG : GE 

also KG : ^KG-GE) =SK : li^K-KG 

KE i . f GS 

folglich KG.GS=EK.KS 

Da EK, KS gegeben sind, so ist KG. GS der 
Gröfse näcji, uud, da KG-4-GS = KS gegeben ist, 
KG C^st'Sö), somit G und die gerade Linie OO 
der Lage jiach gegeben. 

Construction. 
.. Buchst« > wiej^u^Fall Iw « 



I, 



3« 



JSueh I, 



Determi natlon. 
Damit (Ict über K.S beschrieheoe Halbkreis j 
Liaie TU begegne, uiufs (venu. Lehos. A, Det.) i 
TS.KL'(^|SK.' 
SK.KB( 



also KE = ISK. 

folglicb «RE-SK 

milhin OK.:4KL = jOK:KS (E1.V.8.) 
I P-1 



E( ist OK. : 4KE - 



p-q 

OK : KS 



E^S 



folgiicli Kl- -RS 



;iKS" 



also berlilirt fFig. 15.1, oder schneidet fFii^. 165 
Kreis die Linie Tu (Lelins. A.), so dafs SG.GR=SK 



also GK K> 

Da KS>S& 



soisl GK>KE 
also liegt der Punkt G auf der Linie E C. 
Ferner ist GK.:,\GR-'v) h=K.S : \KS~£G 
KG 
OK: HE 



dk 



I Lotu ^ 

also OK:KS^=:HE:KG 



'7 



p:q 

Zus. 1. (Apoll.) 
Für eine andere die Linien EA, K.S (Fig. 15.) ia 
X^^IVI schneidende gerade Linie OM ist 

KG. G S J >K]VI. ms, weil K.G= GS, 
SK Ke\ 

also MK : KE<RS : SM (Hauber S. 53.) 

folglich MK : lMR-KEn>RS: ^RS-SM (Hauber J^4.) 

/ ME ( > j KM 

OK: EL 



mithin OK : KS V>EL : KM (Hauber 5- 43.) 
EH :KGf 
Dieser Punkt G, für welchen GE=i=EK, bestimmt 
also ein gröfseres Verhältnifs, als jeder andere Funkt 
der Xinie ES. 

Macht man EL : KM = OK : KV 



«»» 



so ist OK : KV<OK : KS 

also KV>KS 
Auch ist EL : OK/ n=MK : K.V 
EM : MK' 

folglich KM-M£i : MK= jVK-KJVJ 

EK MV 



KV 



mithin KM.MV=EK.KV 
Ferner ist GK>KE 



also GK.VS>KE.VS 



folglich KG.GS+KG.S V ) > ( SK. KE +KE.VS 

KG.GV i \ VK. KE 

{ KM. MV , 



\ 
I 
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mithin ]legt G dem Halbirun'gspunkte von K.V nä» 
her, als M (El. II. 5.)- Ist nun YG>GM, sb ist 
also auch KIVr.MV|>K.Y. YV 

somit YK. : KE<RV : VY (Hauber §. 53.) 

* 

alsoYK:jYK-KE|)>KV: IKV-VY (Hauber §. 24.) 
j YE U j KY 

OK : XE ( wenn OY die AB 

I < in X schneidet. 

folglich OK. : KVl>EX : KY 
EL : KM 
mithin besliimueii die dem Punkte G näher liegen* 
den Punkte der Linie ES grüfsere Verhältnifse , als \ 
die entfernteren. . 

Zus. 2. (Apoll) 
Errichtet man (Fig. lö.) in dem zweiten Durcb» 
schnitte R' !es Kreises und der. Linie T U ein Per- 
pendikel auf TU, welches die CD in G' schneide, 

ho ist sg;gx=skre 



also G'K : KE=KS : SG' 
Da KS>SG' 



so ist G'K>KE 
folglich liegt auch der Punkt G' auf der Linie EG. 
Jerntr ist G'K; ^GK-KEn3=KS : IKS-SG' 

j EG ij / KG'. 

OK : EH' 



also OK:KSi=:EH':KG' 
p:q 



■ ' 



\ 
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Es ist mithin eine zweite Linie OG' gefunden^ 
welche auf den Linien £Ä, KC Segmente in dem 
gegebenen Verliältnifse abschneidet. 

Anm« zu loc. V. 
Die in loc. V, enthaltene Aufgabe kann, je nach* 

1.2.3.^ 
dem p :q^>}OKr4KE,nachFalI^ 1.2. > aufgelöfstl 

1. 2, 3. ) werden. 

b.) zwischen E,K. (Fig. 17—21.). (Loc. VL> 

Fall I. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien EA| 

FD- (Fii.l7.) 

Analysis. 

Buchst., wie loc. IV. Fall 2. AnaL 

Constructi o n. 

Buchst.,, wie zu Joe IV. Fall 1. 

Beweis. ' 

Es ist KG.GS=FS.EK (Leims. B.) 

also GK:KE-FS ; SG 



' folglich p : q=EH: FG, wieloc.lV.FalU.Bew. 

Zus. 1. (Apoll.) 
Für eine andere die geraden Linien AE, FD in 
H,, IVI schneidende gerade Linie O M ist •/ 

' EL JeH, FM^FGr 

also EL : FM§EH : FG (Hauber S- 41.) 

mithin bestimmen die dem Punkte E näher liegenden 
Punkte der Linie KD gröfsere Verhältnifse , als cXi^ 
entfernteren. 



4^ Buch I. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten DurcKschnitte R* 
des Kreises und der Linie TU auf TU ein Perpen- 
dikel R'G', welches die Linie CD in G' schneide^ 
^o ist KG' G'S = FS.EK 



also KG'.G'6i>lKi;.FS , KG'.G'S 
G'a^-aiS'^^ JFa^-aS^, Ga'-aS^' 

folglich G'a>aF, Ga<aE 
mithin liegt G' zwischen E,F. 

Ferner ist EK : KG'=G'S : SF 




also p:q=EH':FG' (buchst., wie 
loc.lV.FallS. Bew.)* mithin ist eine Linie OG' gefunden, 
welche von den Linien FE, EB Segmente in dem gege« 
benen Verhältnifs.e abschneidet, welches Fall 3. ist. 

^ F a 11 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FD, 

EB. (Fig. 18. 19.) 

A n a 1 y s i s. 

Buchst. , wie zu loc. IV. Fall 1. 
' Construction. 

Buchst. , wie zu loc. IV. Fall 1, 

Determination. 
Damit der Kreis der geraden Linie TU begeg- 
ne^ müfs seyn UK.ST/= UkS^ (Lehns. A. Det.) 

^EK.Fsi^/|(KF-+-FS)2 



also /tEK.FS~KF2H.2KF.FS-*-FS2 (EL IL 4.) 
folglich 2(2EK-KF)FS--KF2=FS« 



f^y. 



JLoe. VI. 



4« 



ilhin (KE+EF)'-CKE-EF)'| =(KE+EF)»-2CKE+EF)FS+FS1 
(El. II. 4. 70 4KE. EF 



somit 2VkE.EF^KE4-EF— FS 



< 



dcmuacli FS^KE+EF-aVK-K.EF 

t ■ ' 

also OK : FS| =OK;KE+EF-2VKErEp(Ei.V.8.) 



p:q 



> 



beweis. 



Es ist p : q/ -OK : KE+EF-2VkE.EF (Defc) 



OK : FS 



> 



also FS-KE-+-EF— 2VkE.EF (El.V.lO.) 

folglich 2VkE.EF=KE+EF— FS 

mithin 4KE.EF) =;KE+EF)I-12(KE+EF);FS~4-FS» 
IKE+EFP- ((KE-EF)»^ } J2(2EK-KF)i 

KF» 



«omit 2(2EK-KF)FS-KFJ+FS2 



demuach 4EK. FS = KF2-I-2KF. FS+FS» 



< 



also EK.FS^ = \5(Kf''+FS)5' 



< 



JKSJ 



UK.ST 

rglich berührt (Fig. 18.), oder schneidet (Fig. 190 der Kreis di» 
sradeLmieTÜ, sodäfs KG.GS=EK.FS 

also GK : KE=FS : SG 
Kuu ist FK<KE 



Buch M. 
also kF.FS<EE.FS (E1.VI.1.) 

folglich KF(KF-t.FS)|<KF2+/EK.FS 

FK.KS i . JKG.GS 



I^KS»— Ga», wenn 



mithin Ga-^xCCKF-IKS)» 



- 1 



somit Ga<KF-jKS 

demuach JKS-*-Gai<KF 

KG i 
also liegt G zwischen K, F* 
Ferner ist KG : lEK-KGn==FS : ^GS— SP 

\ OE 
OK: HE 



S ' 



FG 



also OK( : FS )=EH:FG 

NFJ 

Zus. 1. CApoll.) 
Für eine andere, die Linien KF, Eß (Fig. 18.) in 
M,L schneidende gerade Linie 0]V[ ist 

KG. G S 1 >KM. MS, weil KG = GS, 
SF.KEJ 

also MK : KE<FS : SM (Hauber S.-53.) 

folglich MK : iEK-KMi 1<FS : ^MS-SF (Hauber 5^28.). 

.| ME \\ I MF 

OK : EL ) 



mithin OK:FS^<EL : MF (HauberS.43.) 
EH:FGi 



LoQ. FL 
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Der Punkt G, für welchen GE=s=VkE,EF, be* 
stimmt also ein kleineres Verhältnifs, als jedier an- 
dere Punkt der Linie K F. 

Macht man EL : FM=PK : FV 



so ist OR : FV>OK : FS 

-- 

also FV<FS, CEI. V. 10.) 
Auch ist EL : OK; =MF : FV 
EM : MRi 



•y 



folglich EM-hMK; : MK* iMF-t-FVi : FV 
EK i j MV y 

uiithin KM.MV=EK.FV ' 
Ferner ist GK<KE 



also GK.VS<.^E.VS (El.VI.l.) 

folglich KG (GS- SV) j>rcFS- SV) KE 

KG.GV i \ FV.KE 

( KM.MV 
also liegt G dem HalbirungspiHikte von KV näher, 
als M. CEL IL 5.). Ist nun Y G > G M, so ist 

"KM.MV)>KY.IV 

EK.FVJ ' - 

also YR : K£<FV : VY (Hauber jj. 53.) 

- folglich YK: lEK-RYi j<FV:^YVlVF(HauberS.28.) 

i YE U ( YF . 

OK: EX ( wenn OY 'der EB 

J , in X begegnet, 

also OK:FVi<EX:FY 
ELiFMJ 



w.,. 
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mithin bestimmen die dem Puukte G näher liegen^ 

Punkte Ideiuere Verliältnifse , als die entfernteieu. J 

7.US.3. (Apoll.) 

Errichtet man in dem zweiten Durch Beim ilte ] 

(Fi^. 190 des Kreises und der Linie T U ein Perpel 

dikel auf TU, weiches i!er KF in G' beyegue, s>o ifl 

SG'.G'X = FS.EK 



also G'K: KE = ^S:i^G: 



folglich p : q = H'E t G'F, \vieIoc.IV.FaIll.Zus.i| 

niithin ist eine zweite Linie O G' gefunden, 

von den Linien E B , F G Segmente in dem gegebeoj 

Verhältoifse ' abschneidet. 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FE,1 
(Fig. 170 

Analysis. 

Es sey H'G' die gesuchte Linie. Macht man K 
^AB, und OK:FS = p:q, so ist, wie loci 
Fall 3. Anal., KG'.G'S der Guifse «ach, uiiil da SG 
G'K = SK gegeben ist, KG,' (Dat. 85.), somit G' i 
die Linie OG' <ler Lage nach gegeben. 
Gonstruction. 
Buchst., wie zu loc. IV. Fall 1., vYenn man '. 
G', H' statt R, G, H setzt 

Beweis. 
Es ist KG'.G'S^FS.EK 



ISO p : q=£li' : FG' (buchst. , wH 
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Xus» 1. (Apoll.) 
Für eine andere die Linien FE, EB in M', L' 
schneidende gerade Linie ist 

EL'JeH', FM'>FG* 



also EL' : FM'^EH' : FC (Hauber S- 41.) 

folglich bestiiwmjBn: diie dem P^ikle E näher liegenden 

Punkte der Linie EF kleinere Verlialtnifse , als die 

entfernteren; 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R 
des Kreises i^nd der geraden Linie TU ein Perpendi- 
kel auf TU, welches die Linie FD in G schneide, 
50 ist KG.GS=FS.KE 



also EH : FG=p : q (buchst., wie zu Fall 1. Bew.) 
Es ist also auch eine Linie OG gefunden, welche 
von, den Linien EA, FD Segmente in dem gegebe- 
nen Verhältnifse abschneidet, welches Fall I. ist« 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liefgen auf den Linien E A, 
r C. (Fig. 20. 21.) 

Analysis. Co iis t rn et ion* 
Buchst., wie zu loc. IV. Fall !• 
Determination. 
. Damit der Kreis der geraden Linie TU begfegne, 

mufsseyn UK.ST/=^iSK2 

EK.FS\ |j(KF-+-FS)' 



al«o 4EK-.FS=RF2h.2KF.FS+FS2 



46 



Buch 1. 



folglich 2(2EK-KF)FS-KF»=FS» 

mithin (KE+EF)'(KE-EF)'J=FS»-2(KE+EF)FS+(KE+E 

4KE.EF ', 

soinitWKE. EF<FS-(KE+EF) , 
leinnach KE+EF+2>/kE.*If^FS 



also OK: F«|=OR:KE+EF+2VkE^"F 

Beweis. 

Es ist n : q / = OK : KE+EF+2VkE. EF 
OK: FS 



also FS=RE+EF-h2Vk£.EF 



folglich FS-CKE+EF)r2\/KE.EF 



> 

mithin ~" : 

FSi-2(KE+EF)FS+(Rfc:-i-EFp^ UKE. EF 

(cKK-hEF)'- (KE— EF>» 
somit FS»=2C2KE-KF)FS— KF«- 

dpmnach KF»+2XF.FS-4-FS2=4KE.FS 



a!soicKF+PS)2; = ^K.E.FS • 
5-KS» \ iüK.TS 
Folglich bernhrt (Fig. 20.), ocler schueidet (Fig. 21.) der Kreis 
:lie Linie TU, so tiafs KG. GS=KE.FS 

also CK : KE=FS : SG 
Nun ist FK<KE 



Lioc. VI. V . i^7 

also KF.FS<FS.KE 



folglich KF(KF+FS) ) <KF»+ rKG. GS 

FK.KS \ ^JKS»-Ga», wenn 

^ ^ Ka=aS, 

mithin Ga'<(JKS-KF)» 

somit KF<l-5K.S— Ga 
: • ' j KG 

E demnach FS>SG 

also GK>KE . 
folglich Hegt G auf der Linie E C. 
Auch ist GK : IGK-KE| )=FS : JFS— SG 

j EG (' ) FG 

. OKsHE 

mithin OK| : FS)==H£ : FG 

Zus. 1. (Apoll.). ' 
' Für «ine andere, die Linien EA, FS (Fig.20.) in 
X/yM schneidende gerade Linie OM ist 

KG.GS;>K1VI.MS 
SFKEJ ^ 

• • klso MK:KE<FS:SM 



\ 



folglicH MK: lMK-Kfc:n>Fi>:^FS-SM (Hauber S.24.) 

j ME \> / FM 

OK : EL 

inithin OK : FS )>EL : FIVI 
EH:FgJ 
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demnach bestimmt der Paakt G, fUr welchen G I 
VFE.EK., ein ^röräeres' Verhältnils, als jeder auda 
Fiiakt der Linie ES. 

Macht man EL : FIVT^OK. : FV 



so ist OK..FV<OK:hS 

also Fy>FS 
Auch ist EL : OKi =FM : FV 
E5I : HRf 



folglich K.M— i«E| : MK=jVF-FJI) 
EK. ( j MV j 

niitlmiKH.MV=E&.FV 
I Ferner ist GE>KE 



also GK.VS>KE.VS 

folglich GK(GS+SV)j>iEKtFS + SV) 
KG.GV ( ) ER.FV 
{ KM.MV 
also Hegt G dem Halbirnngspnukte von KV näh^ 
all m. Ist nun YG>GM 



so ist KH.MV|>KV.YV CE1.IL50 
EK.FVl 



also YKi KE<Fv' 



folslich\Kij\'KKEp ,>FV!lFV-VY (HaubevS.3 



Y£ i\ 
OK: EX 



weniiOYdle 
in X schnei 



nilhin OK,FVl>EXiFY 
EL : FMi 



hoc. Vll. 49 

Demnach bestimmen die dem Punkte G näher 
liegeacten Funkte gröfkere Verhältnifse^ als die ent- 
fernteren. * 

♦ Zus. 2. (Apoll.) 

Errichtet man C^ig. 21.) in dem zweiten Durch- 
schnitte R' des Kreises mit der Liuie TU ein Per- 
pendikel auf TU, welches der Linie KS in G' be- 
gegne, so liegt auch G' auf EC, und wenn OG' 
,der AE in H' begegnet, so ist p : q=H'E : FG', wel- 
L ches eben so bewiesen wird, wie es für EH, FG 

["geschehen ist, 

Anm. zu loc, VI, 

Wenn das gegebene Verhältnifs 
OK : KE-+-EF-2>/kE! 




\. p : q\ ^,sokanndieAuf- 

I . . (<0^ = KE+EFh-2VkE. 

gab« naci Fall | \ ,, | aufgelöfst werden« 

• c.) anf der Verlängerung von EK. 
<Fig. ta-26.>, CLoc. VII.) 

Fall I. 

. Die Segmente sollen liegen auf den Linien £ A, 
^ FD. CFig-22.) 



\ 



Analysis. 
Bachst-t wie zu loc, IV. Fall 2. 

Constructio n. 
Buchist«, wie zu loc. IV« FallL 

Beweis« 
Es ist KG.GS=EK.FS 



- t 
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also GK.rKE=FS:SG 



folglich p : q=:EH : FG (\vie locIV. Falli.Bcw.) 

Zus. 1, (ApölL) 
Buchst. 9 wie zu loc. VI. Fall 1. Zus. i. 

Zus. 2. 
Errichtet tnan auch in deui zweiten Durchschnitte 

* _ 

R' d«r I.ipie T U nnd des Kreises ein Perpendikel auf 
T U, so ist KG'. G'S = FS. KE 

. . ^ 

also G'K : KE-=FS : SG' 

Da FS<SG' (Lehns. B.) 

so ist G'K<KE 
also liegt der Punkt G' zwischen K,E. 
Ferner ist G'K: l EK-KG'; \ =FS : iG'S-SF 

j EG' jl j G'F 

OK: EH' / wenn die gerade Linie OG' 

1 dieLinieEBinH' schneidet. 



folglich OK : FSi =EH' : FG' 

Es ist mithin eine Linie OG' gefunden, welche 
von den Linien FE, EB Segmente in dem gegebenen 
Verhältnifte abschneidet, welches Fall 3. ist. 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien £ A, 
FK. (Fig. 23. 24.) 

Analysis. Cons truction« 
Buchst, y wie zu loc. IV. Fall 1. 



•* 1 



!• 



Loc. ril. 5i 

Detern^ination. 
Damit der Kreis der geraden Linie TU begeg- 
ne, mufs seya UK.ST)^\JSK» 

also 4EK.FS'!,KF»-2KF.FS+FS» 



Iglich 2(2EK+KF)FS)-KFa=FS'^ 
2(FE+ER)FS\ 

ithin (FE+EK)2 (FE-EKp/^(FE-t.EK)*.2(FE+EK)FS+FS' 

4FE. ER 

somit 2>/f£. EK*(FE+EiC>- FS 



demnach FS-FE+EK— 2>/fE.EK. 
also OK : FSj =OK : FE+EJC-2Vfe.EK, 

Beweis. ' 

Es istp : q|=OK : FE+EK-2VfE,EK 
OK : FS 

also FS^ |fEh-EK- 2V f B.EK 
'FK+2KE-2>/fE.EK 

folglich 4FE.EKi=(FE-hEK)».l 2(F£-»-EK)FS ) +FS' 
FE+EK)5— \(FE-EKp; \ J2{2EK+KF)Fsi 

FK' i 



tatm 



mithin 4EK.FS=^FK»-2KF.FS+FS» 

KS3 

somit EK.rS=iKS^ 



5» 
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per Kreis beröhrt also (Fig. 23.)» oder schneie 

(Fig. 34.) die Linie TU. 

Auch ist FS=FK+2KE-2VfEJEK 



alsp FS<FK 

folglich liegt G zwischen K, F. 
Ferner ist KG.GS=UK.ST 

=FS.EK 



also GK : KE=FS : SG 



folglichlKG: lGK-t.KEn=FS : IFS+SG 

j GE- (^ ) FG 

OK: HE 

mithin QKJ : FS)=HE : FG 

NF' 

p:q 

Zus. 1. CApoll.) 
Für eine andere (Fig. 23.), die Linien AE, KS 
L,M schneidende gerade Linie OM ist 

kg.gsj>km.ms 
sf.keS 



also MK : KE<FS -. SM 



folglich MK: IMK+KE| l<FS:pS-f.SM(HauberSJ 

j ' ME \} j FM 

OK : EL 



mithin OK : FS J <EL : FM 

EHtFGJ ' 

Der Punkt G, für welchen GE=VfE.EK, l 
stimmt also ein kleineres. Verhältnifs , als jedet a 
dere Punkt der Linie KS. 



■ Loc. VlI. 55 

Macht man EL : FM=OK : FV 



so ist' OK : FV>OK .- FS 

also FV<FS 
Auch ist EL : OK^ =MF : FV 
EM : MK' 



folglich EM— MK| : KM= (MF— FV^ : VF 

ER l »MV 



mithin KM.MV=EK.VF 
Ferner ist FS>FV 



also EK.FS;>IEK.FV 
. KG.GS\ /KM. MV 

folglich KG. GV:>KM. MV 
mithin liegt G dein Halbirungspunkte von KV nä- 
her, als'M. Ist nun YG>GM, so ist 

KM.MV;>KY.YV 
EK.VFi 

also KY : KE<VF : VY 



folglidi KY : JKY-i-REJ i<VF : IVF+VY 

i YE i[ \ TY 

OK: EX ) wenn OY der 

AE in X begegnet, 

mithin OK : FV|<EX : FY 
ELiFMJ 

I mithin bestimmen die dein Paukte G näher iiegen- 
' den Funkte der Linie KS kleinere Verhältoifse ^^ als 
üifi entfernteren. 

> ■ 
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' Zus. 2. CApolL) 
Errichtet uian (Fig. 21) ancli in dem zweiten 
Durchschnitte R' der Linie TU und des Kreises 
ein Perpendikel auf TU, so liegt G' zwischen K,F, 
und es ist KG'.G'S«EK.FS 



also p : q«=H'E :FG', welches bewiesen 
wird, wie es fiir die Linien HE^ FG bewiesen wurde. 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien KE, 

E B. (Fig. 22.) 

A n a 1 y s i s. , 

Buchst 9 wie zu loc. IV* Fall 3. 

Construction. ^ 

Buchst, wie zu loc. IV. Fall!., wenn man R', | 
G', H' statt R,G,H setzt. 

Beweis. 

Es ist KG'.G'S=FS,KE 

also p : q=EH' : FG' (buchst., wie 
Fall 1. Zus. 2.) 

Zus. 1. (Apoll.) 

Für eine andere,, die Linien EB, FE in L',M' 
schneidende gerade Linie OM ist 

fmj>}fg',el/<}eh' 



• *i 



also EL' : iFM'^EH' : FG' (Hauber J. 4l.) 

Die dem Funkte E näher liegenden Punkte der 
Linie E K bestimmen also kleinere Verhältnifse , als 
die entfernteren. 



■ I 



Loc. yij. 55 

Z n s. % 
Errichtet mau auch iu dem zweiten Durchschnitte 
R der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU, welches der ED in M begegne, so ist 
KG.GS==EK.FS 



also p : q=EH : FG (wie Fall 1. Bew.). Es 
ist mithin eine Linie OG gefunden worden , welciie 
von den Linien EA, FD Segmente in dem gegebenen 
Verhältnifse abschneidet, welches Fall 1. ist. 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien EA) FC. 
CFig. 25. 26.) 

Analysis. Construction. 
Buchst. , wie zu loc. IV. Fall L 
D e t e r lu i n a t i o u. 
Damit der Kreis die Liuie TU erreiche, mufs seyn 

UK.ST>=j|SK2 
i;K.FSf )-KSF-FK)2 

also 4EK. FS= FS^ -2SF! FK+FRi 
)lglich • ^ 



i^EK)'(FE-EK)5»=.FS2-l2(2EK+KF)FSJ+cFJti-<-EK)'' 
4FE.EK i l 2(F£h-EK)FS / 

mithin 2>/fE. EK^FS-(FE+EK) 



somit FE+EK+2V'j'E. EK^FS 



demnach OK : FSj =OK : FE+EK + 2VFE.EK 

p:q \ 



L 
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I' 



Buch L 
Beweis« 



i-j 



Es ist p : ql^OK : FE+EK+2>/fE.ÖL 

also FS^FE-i-EK+2VFE. EK. 

folglich FS -(FE+EKD J2VFE.EK 

mithin _ 

FSM 2(FE+EK) FS ) +(FE +EK)'^f 4FE. EK 

t2(2EK+KF)FSj l(FE+EK)'-"(FE-EK)! 

somit FSa— 2KF.FS+FKC4EK.FS 



demnach JCFS— FK)»\=EK.FS 



|KS» 



f 



Der Kreis berührt also (Fig. 25.) , oder schneidet 
(Fig. 26.) die Linie TU, so dafs KG. GS «UK. ST 

=FS.EK ^' 



folglich GK : K£»FS : SG 
Da FS>SG 



so ist GK>KE , 
also liegt der Punkt G auf der Linie E C 
Ferner ist KG: fGK-KEi i=FS : <FS-SG 

OK: HE 



FG 



somit OK.FS.=HE : FG 

pq- i 



Zus. 1. (Apoll.) 
Für eine andere, die, Linien EC, EA (Fig,25.) 
in M,L schneidende gerade Linie OM ist 



■■'■A 






Loc. riL 

kg:gs}>km-ms 

SF/KE) 



57 



also MR : KE<FS : SM 
also bestimmt der Punkt G, für welchen GE=\/fKEK,- 
ein gröfsefes Verhälthifs, als jeder andere Punkt der 
Linie ES, und die. demselben näher liegenden Punktp 
bestimmen grüfsere Verhältnifse, als die entfernteren, 
welches buchst, wie zu loc. VI. Fall 4. Zus. 1. bewie- 
sen wird. 

Zus. 2. (AppU,) 

Errichtet maa (Fig. 26.) in dem zweiten Durch- 

schnitte R' der Linie TU und des Kreises ein Per» 

pendikel auf TU, welches der K.C in G' begegne, 

so liegt auch G' auf EC, und wenn OG' der AE in 

H' begegnet, so ist p : qacEH': FG', welches, eben 

so bewiesen wird, wie es für EH, FG gesche- 

iien ist. 

Anm. zu loc. VII. 

- Wenn das gegebene Verhältnils 
C OK ; FE+EK— sVfE. EK 



p:q 



OK : FE+EK+2V'fE.EK 



) 60 kann die 



1.2.3. 
1.3.4.1 



Aufgabe nach Fall \, ^\\ aufgelöfst werden. 



• ■ 



- -t ■ 



Zweites Buch, 



Di9 gegebenen Linien sind nicht parallel, und 
clie ge^benen Punkte liegen beide aulserhalb des 
Durcbschnittspunktes derselben« (Fig. 27 — io4-) 

Bezeichnet man den Durchschnitts* 
punkt <I^r Linien AB,GD mit I, so liege 
der auf der Linie AB gegebene Funkt F 

L) auf IB. (Fig. 27 --69.). (Loc. I — VIL) 
Der aufCD gegebene Punkt G liege 

1) auf IC. (Fig. 27 — 29). (Loc. L) 

Fall I. 

Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den 
Linien FA, GC. (Fig,27.) 

Analysis« 

Es sey LX die gesuchte Linie* ^ielit man die 

gerade Linie OF, welche dielinie CD in E schneide, 

so ist, wenn EH^^^AB, und H der Durchschnitt der 

Linien EH, OX ist, FL : EH=FO : OE (EU VL4.)> 



■*. « 



Zioc. I. 5g 

also ist das Veihältnirs FL : Ell gegeben (Dat.28.2,). 
Da auch das Verhältuirs FL : GX gegeben ist (p. hypO, 

so ist das Verliältnifs EH : GX gegeben cDat. 9.)»- 
luithiu die Aufgabe auf lib. I. loc. IV. Fall 1. reducirt. 
Constructio n. 
Man zielie die gerade Linie OF, welrhe der Li- 
nie CD in E begegne, mache OK^EH^VG^AB, 
OV4FN#CD, NP = p, NQ = q, wenn das ge- 
g;ebene Verhältuirs =p;q, wobay p,q gegebene 
Linien bezeichnen, VM^^PQ, bezeichne den Durch- 
schnitt der Linien FN,VM mit M, nehme MS#AB, 
bezeichne den Durchschnitt der Linien MS, CD mit 
S, mache GST=R=SKÜ, TS=SG, UK=*KE, 
beschreibe über KS als Durchmesser einen KreiSj 
weicher der geraden I,inle TU in K begegne, er- 
richte in R auf TU eJu Perpendikel, welches der 
Linie CD in X begegne, und ziehe OX, welche iii 
I> die Linie AB schneldej so sind FL,GX die ge- 
suchten Segmente. 

Beweis, 
Vermöge lib. L loc. IV. Fall 1. Bew. ist 
EH:GX=VG: IGS 
JMN 
Kun ist FL :EH=FO : OE 

=1SV : VG (Hl. Vi. 2.) 



also Ist FL : GX=VN : NM (YA. V. 20J 
= PN : NQ 
= p:q 
Z,us. I. 
Vermöge lib. L loc. IV. Fall I. Zus. 1. ist für 
eine andere die Linien AI, GS, EU in .Z,Y, W 
schneidende gerade Linie ,OV 



6o 



Buch tl. 



. . EW : GYJ JfVC : jGS, 
' ' JMN 

Da auch FZ ; EW = FO : OE 
= NV:VG 



BO ist FZ : 



n 



mV : MN 
JfL : GX 

Also bestimmen die tlem Puükle I näher lieg« 
den Punkte der Linie GS gröfsere VerliälUiifse , 
die eutferiiteteu. 

Z u s. 2. 
Vermöge lib. I. loc. IV. Fall 1- Zus. 2. sehne 
ein in dem zweiten Durchschnitte R' des Kreises uti 
der Linie T U auf dieser Linie errichtetes Perpendil 
die Linie EK in eiueui Punkte X' so, dafs, 
OX' die Linien HE, Fß in H', L' schneidet, 
EH':GX'=VG: IGS 
Jmn 
Nun ist FL':EH'=FO;OE 
=NV : VG 



also FL':GX=NV:MN 



= -p:q 

Es ist Qiithiii auch eine gerade Linie OX' gefiigj 
den^ welche von den Linien FB, GE Segmente .i| 
dem gsgebenen Verhältnifse abschneidet j weicht 
FaU 3. ist. 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Lhi 
FA. iVi^.lS.ixr) 



\ 

1 
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Änalysis. 
•■ " Buchst«, wie zn Fall 1., also ist die Aafgabe auf 
lib. i. FocIV. Fall 2. reclucirt. " 

Construction. 
Buchst. > wie zu Fall 1. 
^ Determination. 
' Da der Punkt X auf defr Linie Gl Jiegen soll, 

' so wird FI=FI, GX~.GI 



/ 



^Isb FL : GX =FI : IG (Hauber S- 41.) 



mithin mufs p : q^FI : IG seyn. 

Beweis. 

Es ist vermöge lib. L loc. IV, Fall 2- Bew. 
EH : GX=rVGf : GS 



also FL : GX=sp : q (buchst, wie Fall l.Bew.) 

Da p : q ^\ =FI : IG (Det) 
FL^GX 



so^ ist auch GX~GI , weil sonst auch FL<F1 

also FL : GX<FI : IG CHauber §. 41.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien EH, EA, GS in W, 
2*9 Y schneidende gerade Linie O Y ist (vermöge lib. L 

locIV. Fall 2. Zus. 1.) EW : GYJ^lvG : GS 

also FZ : GY^FL : GX (wie . 
Fallit Zus.1.) 



\ 1 
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Buch IL 



Es bestimmen also die dem Punkte I naher lle- 
geiideu Funkte der Liaie GS kleinere VerhältuiCie, 
als die entfernteren. 

Zus. X 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte K 
der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU, welches der Linie CD iu X' begegne, so ist, 
wenn man die die Linien KH, AB in H', L' scliuet- 
de^cle gerade Linie OX' zieht, (vermöge lib. l, loc.lV. 
Fall 2. Z.US.2) H'E : GX'=VG : GS 



also FL' : GX=NV : GS [wieFalll. Zus.2J 

= l>:q 
mithin ist eine Linie OX' gefunden, welche von den 
Linien FA, GD Segmente in dein gegebenen VerhaK- 
nifse abschneidet, welches Fall 5. ist. 



Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen aut den Linien FB, 
GD. (Fig. 270 

A n a 1 y s i s. 
Buchst., wie zu Fall L, wenn man L', H', X' 
statt I,,H,X setzt, also ist der Fall reclucirt auf lib. I. 
loc. IV. Fall 3, 

Construction. 

Buchst, wie zu Fall 1, , wenn man R', X', H', L' 
statt R, X, H, L setzt 

Beweis. 
Vermöge- lib, I. loc. IV. Fall 3. Bew. ist 
EH :GX'=OK:GS 



also FL' : GX'=p ; q (wie zu Fall 1. Zus. 3.) 



Lac. L 6S 

Z u s» 1« 
Vermöge lib.1. loc.IV. Falls. Zus.!. ist für eine 
andere, die Linien E K, E H, F B in Y', W\ V schnei- 
dende gerade Linie OZ, EW : GY'§VG : cGS 

• {mn 

Da FZ' : EW'«FÖ : OE 

=rNV:VG 



so ist FZ 



':GY'i<UNV:NM: 
^ JfU:GX' 



Es bestimmen also die dem punkte I näher lie- 
genden Punkte der Linie EK kleinere Verhältnifse, 
- I als die entfernteren« 

Zus. 2. 

^ Vermöge üb. L loc. IV. Fall 3. Zus. 2. schneidet 

\ ein in dem zweiten Durchschnitte R der Linie T U 

' und des Kreises auf TU errichtetes Perpendikel die 

IJnie GS so, dafs, wenn die die Linien EH, lA in 

H> L schneidende gerade Linie OX gezogen wird, 

HE : GX=VG : GS 



l 



alfb ist auch FL : GX=ap : q (wie zu Fall 1. Bew.) 

Es ist folglich eine gerade Linie OX gefun- 
den worden, w^clche von den Linien FA,GC Seg- 
mente in dem gegebenen Verhältnifse abschneidet^, 
welches Fall 1. ist« 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, 



t GD. CFig-28.b.) 



h . ■ ... 
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Analysis. 
Bnchst, WiezuFalll., also ist die Aufgate Te^ 
ducirt auf lib. J. loc. IV. Fall 2. 

Constructiom 

Buchst , wie zu Fall 1. 

Petermination. 

Da der Punkt X auf IE liegen soll, so wird 
FL<FI , GX>GI 

also FL : GX<FI : IG (Hauber §• 41 ) 

mithin mufs p : q<FI : IG seyn- 

Beweis, 
Es ist vermöge lib. I. loc- IV. Fall 2. Bew. 
EH : GX=VG : GS 



also FL : GX=:p : q (wie Fall 1. Bew.) 
Dap:q ;<FI:1G 

FL:Gxi 

r — ' 

SO ist auch GX^GI, weil sonst FLr Gl 



also FL : GX>FI:lG(Haub S41.) 
Zus. 1. 

Für eine andere, die Linien EH, EI, IF ia W, . 
Y, Z schneidende gerade Linie OZ ist (vermöge lib.I. 

loc. IV. Fall 2. Zus. 1.) E W : GY|>JvG : GS 

also FZ : GY^FLrGX (wie Fall 1. | 

Zus. 1.) Es bestimmen also die dem Funkte I nähet 
liegenden Punkte der Linie EI kleinere Verhältnifse, . 
als die entfernteren. 






,1 



Zus. 2* 

Buchst., wie Fall 2. Zus. % 

Fall 5. 

I 
I 

t)ie Segmente sollen liegen auf den Linien FA^ftO« 

CFlg. 290 

Analysisv 

Buchst., Wie zu Falll., also ist die Aufgabe äiif 
üb. I. loc. IV. Fall 4. reducirt 

Construction und Beweis^ 

Buchst. , Wie zu Fall ii 

Z u s. 1. 

Vermöge lib. L loc. IV. Fall 4. Zus-. 1. ist JFür eiiift 

iancleren die Linien AB, £H, KD iu At\x Ponkteu 

Z, W, Y schneidende gerade Linie OY 

EW : GY>VG : GS 



«Ilse FZ : GY^FL : GX (Wie Fall 1. ZuS. 4.) 

£8 bestimmen also die dem Punkte I näher lie* 
g^nden Funkte der Linie KD kleinere Verhältnifse, 
[ als tdici ^eutfernteiem 
[, V " "^ ' 5&US* 2. 

Ef^ichtet man in dem zweiten JDürchschhitte K' 

des Kreises und der Linie. TU ein Perpendikel äüf 

diesrer Linie, so ist (vermöge lib. L loc. IV. t'äll 4i 

f./Züs- 2.), wenn die die Linien EH, AB in H', L' schnei^ 

dende gerade Linie OX' gezogen wird) 

EH* : GX'=VG : GS 



also FL' : GX'==p : q (wie Fall 1. Zus. 2*) 






•->•'.. / 



I« 
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Buch II. 



£g ist mitliin eine Linie OX' geFanilen worden, 
welche von deu Linien GE, F A SegiDente in dem ge- 
gebeneo Verhältaifse abschneidet, welches Fall 2., oder 
Fall %. ist , i'e oachdem X' auf G I, oiler £ I fallL 

2.) auf ID (Fig. 30 — 69.), und zwar, 

wenn die der AB parallel gezogene ge- 
rade Linie OK die gerade Linie ID ia K 
schneidet., 



■ A.) in K. (Fig. 30-39.). 



Fall 



(Loc. IL) 




Die gesuchten Segmente sollen liegen auf den Li- 
nien GD, FA. (Fig. 3ü.) 

A II a I y s i 9. 

Buchst j wie zu Üb. II. loc. I. Fall 1-, also ist die 
Aufgabe auf lib. L loc. V. Fall 1. reducirt. 
Cons tru ction. 

Man ziehe die gerade Linie OF, welche der IR 
in E begegne, uiaclie OIs.N#EH#AB, FNM# 
CD, NP^p, NQ = q, OM#PQ, MS^AB, be- 
zeichne deu Durchschnitt der LinienCD,MS luilS, 
beschreibe über K,ä als Durchmesser einen Kreis, 
mache UK.S = KST = R, LIK = R.E, TS = SC, 
ziehe TU, errichte in dem Durchschnitte R de« 
Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf TU, 
welches der KD in X begej^ne, und ziehe OX, welclie 
die IA in L scluieide, so sind FL, GX die gesuch- 
ten Segmente. 
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k 

Beweis. 
Vermöge lib. I. loc. V. fall 1. Bew. ist - 
EH:GX=OK: ^i&S . 

JMN 
Auch ist FL : EH=FO : OE 

=NO:OK 



also ist FL : GX=ON : NM 

=PN:NQ ' 

Zus. 1. 
Vermöge lib. L loc. V. Fall 1. Zus. 1. ist, für eine 
andere 9 die Linien EH, lA, SD in W, Z, Y sclinei- 

; elende gerade Linie OY, EW : GY^OK : IGS 

k Jmn 

'" Nun ist FZ : EW=«FO : OE 

=NO : OK . 



also ist FZ : GY<lON : NM 



p:q 

Mithia bestimmen die dem Punkte I näher He* 
genden Punkte der Linie SD kleinere Verhältnifse, 
als die entfernteren. 

Zus. 2. 
Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
des Kreisea und der Linie T U ein Perpendikel auf 
.dieser Linie, welches der EK in X' begegne, so 
istj wenn die Linie O X' gezogen wird, uadmitH',L' 
die Dürchschnittspunkte derselben mit EH, AB be- 
zeichnet werden, (vermöge lib. I. loc, V, Fall 1. Zus. %) 



I I 



es Buth tl. 

T.W : GX=01 : IGS 
JMN 
Kon Ut Ff : EH'=FO : OE 
=NO : OK 

alio Ut FL' : GX'«ON : NM 

= p:q 

Es ist initliin auch eine gerade Linie OX' i 
fiiuden, welclie von den Linien FB, Gl SegmM 
in dein gegebenen Verhäitnifse absclineidet, welci 
Fall % ist 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB, \ 
K.I. (Fig. 30.) 

Analysis. l 

Buchst., wie zu lib. II. loc. I. Fall 1. , wenn man 
ilaselbst H', I.', X' statt H, L, X setzt, also ist die 
Aufgabe auf lib.I. loc. V. Fall 2. retiucitt. 
Constructiou. 
Buchst., wie za Fall 1., wenn luao R', X', H", L' 
stau R, X, H, L setzt. 

Beweis. 
Vermöge lib. I. loc. V. Fall 2, Bew. schneidet 
R'X' die Linie GE so, dafs EH' : GX'=OK : GS 



also ist FL' : GX'^^p: q (buchst, 
wie zu Fall 1. Zus. 2.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien GE,EH*',FB in V, 
W, 7.' echneidende gerade Linie OZ' ist Cvermüge 
lib. 1. loc V. FaU 2. Zus. 1.) 



ta 



I 



ZjQC. 



H 



EW : GY-^OK : JGS 

JMN 
Es ist aber FZ' ; EW'=FO : OE 

=NO : OK 



also ist FZ' : GY^ION .NM 

mithin bestimnien die dem Punkte I näher liegen« 

den Punkte der Linie E.E kleinere Verhältnifse«: als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R des 

Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf TU, 

welches der Linie SD in X begegne, so ist, wenn die 

■^ die Linien £ H , I Ä in H, L schneidemle geraf^e Li* 

\ nie O X gezogen wird, (vermöge Üb. L loa V. Fall % 

Zus. i.) EH ; GX==OK : GS 



also FL : GX=p : q (buchst., wie Fall 1* Bew.) 
E's ist mithin eine Linie OX gefunden, welche 
von den Linien GD, FA Segmente in de^i gegebe<« 
Sien V^rhältnifse abschneidet, welches Fall 1. ist. 



F^ll 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, 16^ 

\ (Pig. 31-35.) 

\r Änalysis«, 

Buchst«, wie zu lib. II. loci. Falll., also ist die- 

Au%abe auf lib.I. loc.V. Fall 3. reducirt. 

Constructiön. 

Buchst, wie ^u lib. ü. loc. IL Fall l. 



Buch 11. 

a.) Es sey K.E<EI. (Fig. 31.3i) 

«) Es sey p : q<OK+FI : 2Kr. (Fig. 31.J 
DeteriuinatiOD. 
Da pq(<JOK+Fn :2IK 



ON:NM 



ON 



«0 wirtl mN|>2IR CEI-V.IOO 
KS( 



also Radier, weniiRatsaS- 
Damit uuii der Puakt X auf El lie^e, mufs t 
hia seyn RICRa— «X. 

Es ist aber RX. XS) =ER. GS (Lelins. A.) 
CEI.1I.5.) Ka'l-uX'i 
iRS'l 

also aX=v'^RS^— ER. GS 

folglich mufs seyn K.I = iRS-VjRS^ER. GS 



mithin JRS'-ER. GS^JRS'~IK.RS+Ria 



somit IR.RS— ER.GSj"RIl 
> lE.RS i 



demnach Rl : IE );;) SK 1 : Rl CHaubei J. 53.) 



OF:FE 

ON: iKR( 

JFI( 



:- < 



(mn( 



also ON.NMj=FI: IR 



B e w e i 5* • 
Es ist p : 'q<OK.4-FI : 2IK 

also auch p : c|;<^OK.+Fi; : 4KE 

ON:Nm( ; on j 

folglich MN|>4KE 

mithin schneidet der Kreis die Linie TU (lib. L 
loc.V. Fall 3. Bevv.). 

Ferner ist p : q ^ ^FI : IK 



V / 



1^ 



also ON : l FI 

Jnki 

OF:FE 
K.I : le 



< 



MN ) : K.I 
KS 






folglich IE.KS/=KIJ (Hauber S. 52.) 
(IK^K^) KS 

mithin |KS»-ER.KS=iKS>— IK.K5+KP 



«omit VfKSJ— EK.KS-^iKS— KI 



demnach KF^^lKS-VjRS*— EK.KS 

I K.X 

I A^ch ist EH : GX'=OK : GS (lib. I. loc. V. Fall 3.) 

I 

, also FL : GX=p : q (wie Fall 1. Bew.) 
■ ' Zus. 1. 

Macht man Ee=i=KE und zieht Oe, welche den 
[ Linien IF, EH in X, (i begegne, so ist (vermöge üb. I. 



■^ 



n 



Buch II 



loc, V. Fall 3. ZuSi 1.)) weuu auch eine rlie Linien 
EH, EI, IF ia W, Y, Z schneidende gerade Linie OZ 
g^2(.0g^ wir(l, EW : GY<CEft : Ge 

Jilso EW:Eft(<GY:G« 

FZ":FA,j ' 



folglich FZ : GY<F>, : Ge 
intthiu bestimmt der Punkt « ein gröfseres Verhält-r 
pifs, als^ jeder andere Punkt der Linie EL 

Ferner ist, wenn Xe'<eYf (vermög« deiselbea 
?.U?9tzes) EH : GX>EW : GY 

filso EH:EW)>GX:GY 
FL : FZJ 

folclich FL : GX>FZ : GY 

]piithui bestiiniueii die dein Punkte e näher liegendea 

Punkte der Linie. EI gröfsere Verhältni(se^ 9I8 di* 

^ntf(?rnteren^ 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R* 

« 

fler Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU) welches die Linie CI in X' schneide, so ist^.j 
wenn die die Linien EH, IC in H'j.L' schneidende 
g^^de Linie OX' gezogen wird, 
• EH' : GX •= OK : GS (lilx L loc. V. Fall 3.. Zu&. %\ 

^Iso^ FL':GX=p -.q (wie Fall 1. Zus,20 
UiHbia ist eine Linie OX' gefunden, welche von den^ 
X^inien F A, GC Seg^^ente in dem gegebenen VerhältnJ 
ftU^e ^bschiieidet, welches F^ll H. ist* 

a«:) E3 §ey p : (j=OK+FI : 21K,. (Fig. 31.J 



t 



• « 
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Beweis. 
Es ist ^p : q=OK-*-FI : 2IK 



also p : q|<lOK+FI> : 4KE 
ON-NItti j ON i 



folglich MN|>4KE 
KSJ 

mithin schneidet der Kreis rlie Linie TU- 
Ferner ist p : ql=. lOK+FlJ : 2IK, 
ON : ^NM^ }. \ ON i 
KS 

also KS=2IK 



folglich KassKI wenn KaättiSf • 

mithin KX<KI 
Auch ist EH : GX=OK:GS(lib.I.loc. V.Fall 3.) 

i. . somit FL:.GX=p: q (wie lib. IL loc, I« 

Fall. t. Bew.) 

Zusätze. 

i Buchst, wie zu K« 

a.) Es 'sey p : q>OK+Fl : 2IK. (Fig. 33. 33.) 

Ceterminatjon. 
Damit der Kreis cHe X^ime TU erreichet 

inufs seyn KS=4KE (Üb. I. loc. V. Fall 3. Det.) 



also ONilKS i ) = (ON ; 4KE 

(nMV [^|oN5 : 4K.E.ON 
p:q ) ((0K-hFI)5:«K.K0 
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Buch IL 
Be we \n. 



Es ist p : q 

ON : jnm; 



(OK+FIj' : 4IK. KO 
ON» : 4KE. ON 
ON : 4KE 



also fcSC4KE 



folglich berührt (Fig, 320^ oder schneidet (Fig. 33,) 
der Kreis die Linie TU. 

ferner ist p:q)>lOK+FIJ : 2KI 
ON^ INMn \ ON i 

also KS<2KI (ELV- 10.) 

■folglich Ka<K[, wenn Ka=aS, 

mithin auch KX<K.l 
Ueberdiefs ist EH : GX=OK:GS(Ub.Lloc.V.Fall3.) 

also FL : GX=p : q (wie Fall 1. Bew.) 
Zus. 1. 
Für eine in Fig. 32. die Linien EH, EI, Fl in W, 
T, Z schneidende gerade Linip O Z ist 

EW ? ,GY<OK : GS (lib.L loc. V. Fall 3. Zus. 1.) 
Es ist aber FZ : EW=FO : OK . 

=NO:OK 



also ist FZ : GY<(ON : JGS 

JNM 
p:q 

mithin bestimmt der Punkt X, fUr welchen EX=EK, 
ein gröfseres Verhältnifs, als jeder andere Punkt der 
Linie EL 



t 



Loc. II. 



•jS 



Für eine andere, die Linien EH, E I, FI in ßiY,9 
schneidende gerade Linie O 8 ist, wenn ya>aY, 

Eß : Gy^EW : GY (lib. l. loc. V. Fall 3. Zus. 1.) 
Es ist aber FS :Eß=^FO : OE 

=FZ:EW 



also ist FS : Gj'<FZ : GY 
mithin bestimmen die dem Punkte X näher liegenden 
Punkte gröfsere Verhältuifse, als die entfernteren. 

Zus» 2. 
Errichtet man in Fig. 33. in dem zweiten Durch- 
schnitte R' der Linie TU und des Kreises ein Perpendi- 
kel auf TU, so schneidet dasselbe die Linie EC zwi- 
scnen £, I, oder inl, oder zwischen I,S, indemPunkte 

X', je nachdem KI = j^^' 

(>)/Ka+aX, 

'das heifst, da KX.XSi =*:EK.KS 

Ka^i-aX^i 

, .— — _— — ^_-^— — — — ' « 

also aX=v'JKS'-EK.KS 

Je nachdem KI j = jfKS+V'iKSi-EK.KS 



<i 



}. folglich KI'JK,KS+iKS5 = j JKS^— EK. KS 



mithin KP 



Hü" 



KS-EK.KS 
lE.KS 



somit KI : JE) p ^ SK I : Kl 
OF : FEl /^' JnM 

FI 



« '/ 



\, .- 
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demnach ON : NM[ j^^FI : IK 

p:q y>\ 
Aach ist 9 wenn die die Linien EFT, FA ia ISC, 1! 
schneidende gerade Linie OL' gezogen wird, 

EH' : GX'=OK : GS (üb. I. loc. V. Fall 3. Za8.2) 

also FL' : GX'=p : q (wie Fall i. Zns. 1) 



^) Es sej K£=t:£L (Fig. Sl. 35. a.) 

Determination« 
Da (vermöge lib. I. loc V. Fall 3. DcL) 

KS=4KE 



so wird KS^2Kl 



folglich KoT KI , wenn Ka^raS. 
Damit der Punkt X auf EI liege, mnfs also seja 

Nnn ist RX. XS =r £K. GS 



also mufs seyn p : q^PI : IK (wie za «. K- Det.) 

Beweis. 
Es ist OK:FI=KE:EI 



mithin OR^Fl 



somit 20K.F1=«0K^4.FP 

also 40K.FI=(0K4.FI)» 

folglich 40KJI : 4IK. K.O t « cOK.-«-Fl)> : 41^ KO 

FI:IK V 
E« ist aber p : q^FI : IK 
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ON:NMV \ OW;4KE.ON 

ON : 4KE 



KS i 
, Demnach berührt (Fig. 34.) ^ oder schneidet 
(Fig. 35. a-) der Kreis die Linie TU. 

Ferner ist p : q^^I : IK 



also Kf ~KX(buchst., wiea.K.Bew.) 

also liegt der Punkt X auf der Linie KL - 

Auch ist £H j GX=0K : GS (lib. 1. loc. V. fall 3. Bew.) 

.also FL : GX«p ; q (wie Fall 1. Bew.) 

Z u s. !• 
Buchst, wie a. ;i. Zus. 1., in Beziehung au(Fig.3l. 
^ _ Zus. 2. 

Errichtet man (Fig. 35. a.) in dem zweiten Durch- 
schnitte R' der Linie TU und des Kreises ein Per- 
pendikel auf TÜj welches die Linie IC in X' schnei- 
de, so ist, wenn die die Linien EH, IS 'in H% L» 
schneidende gerade Linie OX' gezogen wird, 

EH':GX'=OK:GS (lib.L loc.V* Fall 3. Zua,2.) 

also FL' : GX'=^p : q (wie zu Fall 1.) 
, folglich ist eine Linie OX' gefunden , welche von 
den Linien FA, GC Segmente in dem gegebenen Ver* 
hältnifse abschneidet, welches Fall 4. ist. 

y.J Es scy KE>EL' (Fig. 35. b.) 
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_» 



Buch 'IL 

Determination. 
Buchstäblich, wie ^. Det. 
Beweis. 
Es ist OK : FI=KE : EI 



also OK>Ft 



folglich 2QK. FKORJ+FI» 

mithiu 40K.Fi<(OK-»-Fl)» 

somit 40K.FI : 41R. KOi<cOK+FI)» : 4IK.KO 

FI : IK j 

Es ist aber p : q^FI : IK 



also p : q 
ON : NM 



(OK.+FI)» : 4iK.. KO 
ON2 : 4KE. ON 
ON : 4KE 



folglich MN)>4KE 
GSJ 
mithiu schneidet <1er Kreis die Linie TU. 
Ferner ist p : q^FI : IK 



, 



also KJ " K.X (wie a. X. Bew.) 

folglich liegt der Punkt X auf der Linie KI. 

Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.L loc. V. Fall 3. Bew.) 

also FL : GX»=.p : q (wie zu Fall 1. Bew.) 

. Zu SS. 1. 2. 
Buchst., wie a. ^, Zuss* 1. 2. 

Fall 4, 

Die Segmente sollen liegen a,uf den Linien F>A) 
KC. cFig. 34. 36-390 



•'J 



I 
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Analysis» 
Buchst, wie zu lib. II. loc. L Fall 1., also i$t die 
Aufgab^ auf IIb. I. locV, Fall 3. reclucirt. 

Construction. 
JBüchst, wie zti lib.II. loc.II. Fall!. 

«0 Es sey KE>EI. CFig. 36. 37.) 
Determination. 
Vermüge lib. I. loc. V. Fall 3. Det. mufs sey» 

KS^C4KE 
MN 



also ON : NM> = rON : 4KE 

p:q ("^JoN'raKE.ON 

(COK+FI)2:4lK.KO. 
Beweis. 

Es ist p : q; = U0K+FI)':4IK.K0(Det.> 
ONcNMJ'^) ON:4KE 

— -1 

also MN|=4KE 
KSJ 
folglich berührt (Fig. 36.) , oder schneidet (Fig. 37.) 
der Kreis die Linie TU. 

Da KE>EI 



so ist 2RE>lKE-f.EI 

j K[ 

also 4RE>2KI . 

folglich KSj>2KI 

2Ka^ wenn Ka=aS, 



mithin Ka>K.I 
demnach liegt X auf I C. 

r . 

I 

: ■ 



I 



So Buch II. 

Auch ist EH : GX«OK t GS (Hb. L loc. V. FallSJ 

also PL : GX=p /q (wie Fall 1. BcwO 

Zus. 1. 
Für eine die Linien EH, IS, lA CFigi» 

■ 

W , Y , .Z schneidende gerade Linie O Y ist 

EW : GY<OK : GS (lib. I. loc. V. Fall 3. Z 
Es ist aber FZ t EW=FO : OE 

=NO:OK 



also ist FZ : GY<(ON : \QS 

JNM / 

mithin bestimmt der Punkt X, für welcheo aE 
ein gröfseres Verhältnifs, als jeder andere Fun) 
Linie IS. 

Für eine andere die Linien EH, ICj ) 
ß,)',^ schneidende gerade Linie Oy ist 

Eß i Gy<E W : GY (l ib, I. loc. V. Fall 3. 1 
Es ist aber F» : E^=rFO : OE 

=FZ : EW 



also ist F^ : G7'<FZ : G Y 
mithin beßtimmen die diesem Punkte X näher lieg 
Punkte gröfsere Verhältnlfse, als die entferntere 

Zus, 2. 

Errichtet man in dem zweiten /Durchschn 
(Fig.37.) ein Perpendikel auf TU, so schneide 
selbe die Linie EG zwischen I,C, oder iu I. 
zwischen £, I, in einem Funkte X', 



Lo c. II. 
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je nachdem Ka— «X'j=2KI 

oder da KX.XS 



=EK.KS 



also -aX'='/lKiJ2-Eit.KS 



> 



je nachdem IKS-VfR-S'-EK. KS j = [ KI 



i 



folglich jKSa-lK.KS+KI2 \ - \ -JKS^-EK. KS 



mithin Kl») = j RlK— KE)KS 

<U lE.KS 




somit SK) :KI< = | jKI ; IE 

.NK 
. FI 

demnach .MN : No| = |Kr; IF 

. „y 

also ON ; NMi | = |fI : IK 
Auch ist EH' : GX'=OK : GS 



also FL' : GX'^trp : q (wie Fall 1. Zus. 2.). 

PO Es sey KE=^EI. (Fig. 34. 38.) 

Determination. 
Buchst., wie a. Det. 
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Buch 12. 



B « w e i f . 



E* ist p : q 
ON : NM 



(0*-»-FI)» 

ON» 

ON 



4IK. KO 
4K.E. ON 
4KE 



' also MNJ=4KE 

KS (^ 
folgllcfa b«rßhrt (Fig. 34.) , oder schneidet (Pig. 3fti) 
der Kreis die Linie TU. 

Da KE«EI 



so ist 2K£=:iKE-hEI- 

\ KI 
also 4KE»2KI 



folglich KS|=2ltI 
2Kal 



wenn KaaaS 



mithin KaCKI 



somit liegt der Pan^t X auf IC. 

Auch ist EH : GX=OK:GS (lib.Lloc. VII.Fall'3.'Bew.) 

ako FL : GX=p : q (wie Fall 1. ßew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere- (Fig. 34.)* <lie Linien E H, I A, IS 
in W)Z)1r schneidende gerade Linie OY ist 
EW : GY<OK : GS 



also FZ : GY<p : q (wie Fall 3. a. X Zus. l.^ 
folglich bestimmt dieser Funkt X ein gröfseres Ver^l 
hältnifS) als jeder andere Punkt der Linie ISl 

Für eine andere, die Linien EH, lA, IS.io ßjJj/ 
schneidende gera<le Linie Od ist, wenn ^a^aY, ^ 



f 



JLoci IL 15 

Eß:Gy<EW:GT 

also F^ : Gy<FZ : GY (wie ebciida^bst) 
(blglich bestidamea die dem Punkte X aälier liegenden 
Punkte jsröfsere Verhältnifse, als die entferntereii. 

Zus. 2. 
Errichtet man (Flg. 38.) in dem zweiteti Durch* 
sghnitte R* der: Linie TU und des Kreises ein Per« 
penclikel auf TU) so schneidet dasselbe 'u< s* \x, 
buchst. I wie zu a. Zus. % ' ' 

. ■■ 

fO K« sejr KE<EI. (Fig. 39.) 

K.) Es sey p : q<OK+Fl : ÜKI. (Fig. 39. a.) 
. ' Beweis. 

I 

Da p : q<OK+Fr ; 2KI 

• so istauch p:q/<lOK+Fli :4KK , 

ON : NMJ ■ j ON i 

i « :« 

also MN|>4KE 

KS i ' 

^folglich schneidet der Kreis die Ltüie TU. 

Da p:q><lOK-»-FI/ :2KI 

ONrNMJ j ÖN i 



W 



I « 



so ist MN;>2KI 

2K.a( ' wenn KotsotS^ 



. C 



also Ka>Kl 
folglich Hegt der Punkt X auf IC- 
Auch ißt EH r GX= OK : GS (üb. I. loc. V. Fall 3. B«f\t.) ' 

also FL ; GX=»p : q (wie Fall 1- Bew.) 

i, ' 



■■ V 



/ '■ 
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Buch IL 



I Zus. 1. 

Macht mau £6=£K) und zieht die 9 die Linien 
iEH) FI in p;X schneidende gerade Linie Oe, so ist 
(vermöge lib.I^ loc.V. Fall 3. Zus.l.)^ wenn auch eine 
die Linien EH, IS, I A in W, Y, Z schneidende ge- 

rade Linie O Y gezogen wird, EW : GY<E^ : Ge 

- 

also EW:Eft;<GY.Ge. 
FZ : FX i 

folglich FZ : GY<FX : Ge 
mithin bestiiniut der Punkt e ein gröfseres Verhält- 
nifs, als jeder Punkt der Linie eS. , 

Ferner ist, wenh Xe>£Y, EH : GX<EW : GY 

also EH:EW|<GX:GY 
FL : FZ i 

folglich FL : GX<FZ : GY # 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 

<ftn Punkte der Linie IS gröfsere Verhältnifse , als 

die entfernteren. 

Zus. 2. • 

Buchst. , wie a. Zus. % 

3.) Es sey p : q=OK-i-FI : 2KI. (Fig.39.b.) 

Beweis. 
Da p : q=OK+FI : 2KI 

9 

SO ist p:q)<^OK-f-FIi : 4KE 

ON:Nm( I. on i 



also MNi>4KE 
KSi 
folglich schneidet der Kreis die Linie TU. 



I- • 



I 

V 



Loc. IL 85 

ONtNMJ j ON i 

SO ist MN)=2KI 
KS> 
2Kai wenn Ka=raS 



also Ka-czKI 
folglich liegt der Punkt X auf der Linie IC. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc. V. Fall 3. Bew.) 

also FL : GX=p : q (wie Fall 1. BewO 

Zus. 1. ' 
Buchst. , wie M* Zus. 1. 
Zus. 2. 
Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie T U und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU, welches die Linre EI in X' schneide, so ist, 
wenn die, die Linien £H,IF in }\', U schneidende 
gerade Linie OL' ^zogen wird , (venn. lib.I. loc. V. 
Fall 3: Zus. 2.) EH' : GX'=OK : GS 



also FL' : GX'=p : q (wie Fall 1. Zus. 2.) 
'. folglich ist auch eine Linie OL' gefunden, welche, 
von den Linien Gl, IF Segmente in dem gegebenen 
Verhäitnifse abschneidet ^ w^elches Fall 3. ist. 

i.) Es sey p : q>OK4"Fl : 2KI. (Fig. 39. c.) 

Determination. 
X Vermöge lib. I. loc. V. Fall 3. Det. mufs seyn 

KS=4&E 
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I / 



/ Zus. 1. 

Macht mau £6=£K) und zieht die, die Linien 
iSH, FI in ^;X schneidende gerade Linie Oe, so ist 
(vermöge-lib.I^ loc.V. Fall 3. Zus.l.)^ wenn auch eine 
die Linien EH, IS, I A in W, Y, Z schneidende ge- 
rade Linie O Y gezogen wird, EW : GY<Efx : Ge 

also EW:E^|<GY4Ge. 

folglich FZ : GY<FX : Ge 
u^ithin bestimmt der Punkt e ein gröfseres Verhält* 
nifs, als jeder Punkt der Linie eS. ^ 

Ferner ist, wenh X£>eY, EH : GX<E W : GY 

also EH:EWJ<GX:GY 

FL : FZ i 

folglich FL : GX<FÄ : GY # 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 

<ftn Punkte der Linie IS gröfSere Verhältnifse , als 

die entfernteren. 

Zus. 2. • 

Buchst , wie a. Zus. 2. 

\ 

3.) Es sey p : q=OK-i-FI : 2KI. CFig.39.b.) 
» 

Beweis. 

Da p : q=OK+FI : 2KI 
so ist p:q)<lOK-4-FIi : *KE 

ON:Nm( I. on i 



also MNi>4KE 
KSJ 
folglich schneidet der Kreis die Linie TU. 



A 



ß ' 



I 

V 



Loc. IL 85 

'Da p : q( = ^OK+FI| : 2KI 

ONrNMi J ON i 

SO ist MN)=2KI 
KS> 
2Kai wenn Ka=aS 



also KaissKI 
folglich liegt der Punkt X auf der Linie IC. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc. v'.Fall IBew.) 

also FL : GX=p : q (wie Fall 1. Bew.) 

Zus. 1. ' 
Buchst« , wie M* Zus. 1. 
/ Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie T U und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU 9 welches die Linie EI in X' schneide, so ist, 
^venn.die, die Linien £H,IF in H'j L schneidende 
gerade Linie Ol/ gezogen wird , (verin. üb, I. loc. V. 
Fall 3> Zus. 2.) EH' : GX'=OK : GS 



also FL' : GX =p : q (wie Fall 1. Zus. 2.) 
folglich ist auch eine Linie OL' gefunden, welche^ 
von den Linien Gl, IF $«ginente in dem gegebenen 
Verhäitnifse abschneidet ^ \Yelches Fall 3. ist. 

» Es sey p : q>OK-^Fl r!^^. (Fig. 39. c.) 

£)eteriuination. 
^ Vermöge lib. I. loc. V. Fall 3. Det. mufs seyn 

KS=4&E 







t ■- 



I * 
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also p : q^(OK-t-M)»:4IK.K.O (wie zu *.) 

Da p:ql>lOK-»-FI/ : 2KI 
ON : ^NM^ W ON 



spistKSj<2KI 

.3Ka( vvenu Ka=aS 

• also-ICa<;KI 
Pamit mm der Fuakt X auf IC falle, iuhIs 

KI^JK.a-»-aX seyii. ~ 

pj ist aber KX.Xs; =EK. GS 
K«»'|-&X2i 

^Iso aX=ViKS2— EK.äS 
folglich muß seyn KI^äES+'N/^KS'-EK.GS 
mUhln KP-IE.KS+|KS'=JKS2— EK.GS 



^r 



somit KI»= UIK-KE)GS 

^ IE. GS 



demnach GSj : a=f KI : IE 
MNi • |0F:FE 

JON ; \NK 

(fi 

«l«o MN » NOi =KI : IF 
q = P J ^ 

felglich p : q^Fl ; IK 



. ' 









Loe. ni. 
B e we i s. ' 
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. ^ - Es ist p : q- (OR+FI)» : 4IK. KO (Det) 

also KS^^KE (wie zu a.) 

folglich schneidet der Kreis die Linie TU. 

. Ferner ist p : q^FI : IK 

« 

also EI^KX (wie leicht aus der Det. 

erhellet. 
Auch ist EH : GX=OK : GS CHb. I. loc. V. Fall 10 
also FL : GX=p : q (wie Fall 1. Bew.) 

Zus. 1. 
Buchst.» wie K* Zus. i. 

Zus. 2. 
Buchst«) wie 3. Zus. 2. 

B.) auf der Verlängerung ron IK,. 
(Fig. «6 — 49.) (Loc. m.) 



Fall I. 

Die Segineipite sollen liegen auf den Linien FA^ 

GD. (Fig. 40.) ' / \ 

Analysis. 

Buchst«) wie zu IIb. 11. loc. L Fall 1«) also ist die 
Aufgabe auf lib. L loc- VII. Fall 1. reducirt. 

• Construction. 
Buchst) wie zu lib.U. loc. L Fall 1. 






1 



•V • s 
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Beweis. 
Vermöge ^ib. L loc. VII. Fall 1. Bew. ist 
EH :GX=VG: GS 



also FL : GX=r=p : q (w. zu Hb. n. loc. L Fall 1. Bew.) 

Z u s. !• 
Vermöge lib. I. loc. VII. Fall l.-Zu?. 1, ist, wenn 
<lle, die Linien AB, E H, C D in Z, W, Y schneidende 

gerade Liuie OY gezogen wird, EW : GY^VG: \ GS 

MN 



I 



also auch FZ : GY^p : q 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 
den Punkte der Linie SD gröfsere Verbältnifse , als 

die entfernteren. 

, Zus. 2. 

Vermöge lib. I. loc. VIL Fall 1. Zus. 2. ist, wena 
man in dem zweiten Durchscliuitte R' des Kreises 
upd der Linie TU ein Perpendikel auf TU aufrichtet, 
welches den Linien KE, E H, Fß in X', H', L' begeg- 
net, EH':GX'=?VG:GS 
■ ■ -* ■ ■■ 

also FL' : GX'=p : q (w. zu lib. IL loc. L Fall 1. Bew.) 
Es ist mithin auch eine von den Linien FB, Gl 
Segmente in dem gegebenen Verhältnifse abschnei- 
dende gerade Linie OL' gefunden, welches Fall 3. ist. 

Fall 2. 

Die Segiufnte sollen liegen auf den Linien FA^ 

G K. (Fig. 4L 420 " 

Analysis. 

Buchst, wie zu lib. IL loci. Fall 1., also ist 

die Aufgabe auf lib. I. loc, VII. Fall 2. reducirt. 



Loc. IlL , 89 

Construction. 
Buchst«, wie zii Hb. II. loc. I. Fall 2. 
D etermiha tion. 
Vermöge lib. I, loc. VII. Fall 2. Det. mufs seyn 

GS= GE+EK-2>/G£. EK 



also VN : f GS n = f VN 1 : GE+EK-2VgE.'EK 
INMJ > lOK+FlJ 
. P : q ) 

Beweis. 

Es ist P J qJ^fOK+Fl) :GE+EK.2>/gE.EK' CDet.) 
VN:«MM|J l VN J 

folglich GS= GE -*- EK— 2V'gE.EK 

mithin beröhrt (Fig. 41.), ocier schneidet CFig.42.) der 
Kreis die Linie TU, so dafs 

EH : GX= VG : GS (lib. I. loc. VH. Fall 2. Bfew.) - 

also Ff. : GX=p : q (wie zu lib. IL locL FaUl.Bew.> 

Z u s. 1. 
Vermöge Üb. L loc. VIL Fall 1. Zus. 1. ist ia 
Fig. 41., wenn die gerade Linie 0"Y gezogen wird, 
welche die' Linien K. S, E H, A B in Y, W, Z schheide, " 
l. EW:GY>VG.MGS 

b JMN 

f , Es ist aber FZ : EW^tFO : QK 
f - =NV ; VG 



f 



also ist FZ ; GY>IVN : NM 

i p:q 






go 



Buch 11. 



/ 



mitliin bestimmt der Punkt X, für welchen EXa- 

VKE. J£G, ein kleineres Verhältnifs, als jeder andere 
Punkt der Linie KS. 

Ferner ist (vermöge desselben Zus.)? virenn die 
die Linien KS^ EH, AB in /, ß, d schneidende ge- 
r^ide Linie Oy gezogen wird, und 7X>YX ist, ' 

' EW:GY<E^:Gy 

Es ist aber FZ : EW=«FO : OE 

±=F^ :E^ 

also ist auch FZ : GY<F ^ : Gy 
mitliin bestimmen die dem Punkte X näher liegen* 
den Punkte der Linie KS kleinere Verhältnilse « als ' 
die' entfernteren. 

Zus. 2. 
Errichtet man in Fig,42. in dem zweiten Durch- 
schnitte R' der Linie T ü und des Kreises ein die Li- 
nie KS in X' schneidendes Perpendikel auf TU, und *' 
zieht man Cm die Linien EH, AB in H', L' schnei- 
dende gerade Linie OX', so ist (vermöge lib.L loc.VIL* 
7.us.a.^ KH' t GX'=OK i GS * 



Zus. 2.) EH ' : GX'= OK : GS 

also FL': GX'=:p:q (w.z.lib.ILlöc.LFalll.Zas.i) 
mithin isttelne zweite Linie OX' gefunden, welche 
von den Linien F A, OK Segmente in dem gegebenen 
Vcrhältnifse abschneidet. 



I 

i 



• ". 



Fall 3. . 

Die Segmeute sollen liegen aal den Liuien FB, 
Gl. cFig.40.) 



..* - 



t ' 



JLoc. HL gl 

% 

Analysis« 
Buchst^ me zu Hb. II. loc. L Fall 1., wenn man 
X', H', 1/ statt X, H, L setzt, also ist die Aufgabe auf 
Mb. I. loc» VII. Fall 3. reducirt. 

Constructiou. 
' Buchst. , wie zu lib« II. loc. I. Fall l., wenn man 
R', X', H', L' statt R, X, H, L setzt. 

Beweist 
Bs ist EH' : GX'=;5ÖK.:GS (lib.I. loc VII. Fall 3. Bew.) 



I I I ^ 



L ' 



also FI/: GX'=p:q'(w.z.lib.II.loc.LFalll.Zu8.2.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien EK, EH, FB in Y', 
W', Zi' sclineidende gerade Linie OZ' ist 

EW : GY'gOKrGS (lib.Lloc.Vn.FaI13,Z. 1.) 

I Esistabe,rFZ':EW'==FO:OE 

=NV:VG 



also ist FZ' : GY'^f NV : IGS 

JMN 

p • q 

folglich' bestimmen die dem Punkte I näher liegenden 

Punkte der Linie E&. kleinere Verhältnifse , als die 

entfernte]:en. 

* , ZuSt 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R 

f der IJnie TU und des Kreises ein die Linie OD in 

y X schneidendes Perpendikel auf TU, so ist, wenn 

die die Linien EH, AB in H, L schneidende gerade 

Linie Ö X gezogen wird. 



I 
1 » 



93 Buch II. 

EH : GX = OK : GS (üb. I. loc. VII. Fall 3. Zus. 2.) 
also FL : GX=p : q (wie lib.II. loci. Falll. Bew.) 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, 
I G. (Fig. 43-46.) 

Analysis« * 

Buchst, wie zu lib. IL locL Falll., also ist die 
Aufgabe auf lib. L loc. VIL Fall 4. reducirt. ^ 

Construction. 

i 

Buchst», wie zu IIb. II. loc. J. Fall 1« 

i 
a.) Es s6y EI^VOE.fiR: CFig. *3.44.) * * 

Determination. 
Da (vermöge lib. I. loc. VII. Fall 4. Det.) . ' 

GS^GE+EK+ I2VGE.EK werden mufs, 

j 2EI •. 

. * , 

so wird KS)^2KI 

2Ka) .wenn K^=:aS, . 



' % 



also Ka^KI 
fplglich mufs, clauiit der Puulvt X auf EI falle, wer- ; 
den KI^Ka-aX. 



X.XS) 



Nun ist KX.XS)=EK.GS 






I 

'. 4 



f 



LoC. 111. g3 

also VjKS2~EK,GS=aX 
folglich jnufs seyn kl^JKS^JKS^ -EK.GS 



mithin iKS'— EK. GS^jKSa— IKKS+KP 



somit IK.KS>-EK.GS):^KI' 
JK(SG-GK)i 

ClK-KE)GS9-IK.K.G 

EI.GS i • 

' demnach EI.GS= iKI(IK+KG) 

j KI.IG 

also kl:]E^=iSG; : Gl 
OF:FEV InM 

VN:NG 



m 



folglich VN : NM ) =* ING i : Gl 
p:q riFli ^ 

Beweis. 
Es ist VgE EK=EI 

< ■ I I mm 

also GE.EK+E12==2EIV'gE.EK 
folglich GE.EK=(2\/gE.ER— EI)EI 

ithin IE : EK) =;=GE : aVÖETEK-^EI 

FI:OKi=:iGE+Ei;:GE+EK+2VGE.EK-lG 
j IG i 

■ ■ I I I , I 

somit FI : lG=OK : GEh-EK+2VgE. EK— LG 

=OK+FI -. GE-+-EK+2VGE.EK 



(j4 Buch IL 

m 

Da nun p : q^FI : IG 



so ist p : q)^|OK4.FIj : GE-(-£K4-2Vg£.£K 

V^}: INMiJ j VN i 

• also GS=GE+EK+2>/gK.EK 

fokUcli berührt (Fig. 43.) , oder schneidet CFig. 44.) 
der Rreis die Linie T U. 

Da ferner p : q^^i Fl | : IG 
VN : NM^ JNGJ 

so ist VN : NG1=^MN^ : IG 

OF:FeJ ([gs\ 

IE 



also KI. IG^ ^ ^£. GS 
KIi:lK-i-KG>\ )iIK.— K.E>GS 

folglich £i>^ \ iKcSG- G R) \ — K£. GS 
nüthia iRS^nLRS-i-RP= yiRS>-R£.GS 
»mit iKS-^X^'^^KI 

bt ftir <^iM Mow^ aW l iije^ EH. E;s. AS m W* t,Z 
tiC^^MiiAwä^ £»^Mt lisje O Z. KW : OY<VG : GS 



• 



< 



JLoe. HL 
Ef ist aber V'L: EW=FO : OE 

=NV:VG' 



9« 



also FZ : GY<fNV : ^GS 

NM 



p 5 ql . 

also bestimmt der Punkt X, für welchen EX =Vk£. EG, 
ein grüfseres Verhälfuifs, als jeder andere Funkt der 
Linie EI. 

Da auch, wenu die, die Linien EH, AB, IF in ^y8^ 
y schneidende geradö Linie O y gezogen wird (verui. 
desselben Zus,), wenn yI>IY, EW : GY>E^ : Gy 

Es ist aber FZ : EW=FO : OE 

=F^:E^ 

also ist FZ : GY>FJ : Gy 

Folglich bestimmen die dem Punkte X näher liegenden 

Punkte der Linie EI gröfsere V erbällnifse , ^Is die 

entfernteren. 

Zus. 2. ' 

* Errichtet man (Fig. 44.) in dem zweiten Durch- 
\ ^schnitte R' der Linie TU und des Kreises ein Perpen- 
dikel auf TU, welches die Linie IS in X' schneide, so 
ist 9 wenn die, die Linien EH, AB in H\ L' sghnei« 
ilende gerade Linie O X' gezogen wird, 

EH' : GX'=r:PK : GS (lib; L loc. VH. Fall 4, Zus.2.) 

ilsoFL' : GX'=p : q (wie lib. H. loc. L Fall i Zus.2.) 
dglich ist eine Linie gefunden, welche von denLi- 
^nien FA,GC Segmente in dem gegebenen Verhält^ 
nifse abschneidet, welches Fall 5. ist. 

^ ) Es sey EkVüEEk. (Fig. 44.) 



V 
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t 

Determination. 
Da vermöge IIb. 1. loc. VH. Fall 4. Det. 
GSC iF4-EK-*-2>/gE.EK werden mnfs, 



so wird GS>GE-+.EK-4.2EI 

alsoKS|>2K.l 

2Ra^ wenn Ka=aS,, 

folglich Ka>RI. 

Damit der Punkt X auf EI falle, mufs also 

KI^Ka— aX seyn. 

Nun ist KX.XS=ER.GS 



also mufs p : q^FI - IG ^yn (wie äu a.> 

Beweis. 
Es ist VgE.EK>EI 



also GE.ER+EP>2Vge.ER.EI (El. n. 9. 7.) 

- I 

folglich GE.ER>(2>/gE.EK-EI)EI 



in 



ithin IE : EK.<GE :2>/gE.EK— Ei 



somit' 



IE : EK ) < l GE+EI 1 : l EK+2VgEeK-EI (Hauh. SM. 
FIiOk! 1 Gl \ } GE+EK+2>/GE.EK— IG 



demoach FI :IG<OK:GE+EK+2>/gE.EK— IG 



also FI : IG<OK-».FI : GE+ EK-4-2VGE,EK(Haub.S44. 



Jh 
tf 



I 

\ 



I 

I 



Loc. ,111. 97 

folglich p: q)<lOK+FI| : GE+EK+2V'g£.EK 

VN:pMn i VN i 

mithin GS>GE-4-EK+2VGEJbR 
also schneidet der Kreis die Linie TU. 

' Da ferner p : q^FI : IG 



f so ist KX~;.KI (wie zu a.) 

\ Auch ist EH:GX=ÖK:GS (üb. I. loc. VlLFall4.Bew.) 

also FL : GX=Ä3p : q (wie lib.ll. loc.LFalU.ßew.) 

Zus. 1. 

[ ' Macht man E£=:VgE.EK, und zieht die, die Li- 
nien EH^IA in fi)X schneidende gerade Linie Oe, so 
\ ist, wenn auch eine die Linien EH, EI, IF in W, Y, Z 
^ schneidende gerade Linie OZ gezogen wird, 
\ EW:GY<Efi:Ge (lib.L loc. VIL Fall 4.Zus.a.) 

r al8oEW:Eft|<GY : Ge 
FZ. : FXJ 






folglich FZ : GY<F^ : Ge 

mithin bestimmt der Punkt e ein gröfseres Verhält. 

nils , als jeder Punkt der Lioie E I. 

Ferner ist, wenn X«>Ye (verm. desselben Zus.) 

EH:GX<EW:GY 

also EH:EW|<GX:GY 
FL : Fzi 

folglich FL : GX<FZ : GY 
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mithin bestimmen die dem Funkte I näher liegenden 

Punkte der Linie Ee gröfsere Verhältnifse, als die 

entfernteren. 

Zus. 2. 

Buchst., wie ai Zus. 2. 

y.) Es sey Ei>VGE.EK. (Fig. 44. 45. 46.) 
K.) Es sey p : q<OK-*-FI : GI-hJK, (Fig. 44.; 

i 

Determination. 

Da p:q)<lOK+FIi ;GI+.IK ■ 

VN : JNM/ } j VN j 
GS 



so ist GS>GI+1R 

also KSj>2KI 

1&.a\ wenn KassäS 

folglich Ka>KI 
Damit der Punkt X auf £1 falle, mufs mithii 

KI^Ka— aX werden. 

Nun ist RX.X8=EK.GS 



also mufs p : q^^ : IG seyn (wie zn a.) 

Beweis. 

Es ist p:q)<iOK+FIj:GI-».IK(p.hyp. 
ON: ^NMjJ I ON" i 

GS 

nUo GS>lGl-(-IK 

JGE+EK+2EI 






\ 



t* 



f . 



i 



- 1 



/ « JLoc. III, 

folglich GS>GE+EK+2V'gE. EK 
mithiu schneidet der Kreis die Linie TU. 

Ferner ist p : q^FI : IG 
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^ , . , also KlCfKX (wie ZU a.) 

% / > 

: . Auch ist EH : GX=OK : GS (lib. I. loc. VIL Fall 4) 

: ^ . — . 

i also FL : GX=p:q (wie lib. IL loc. L Fall 1. Bew.) 

I Zuss. 1,2. 

r • . 

j Buchst) w^ie ß. Zuss. 1. X^ wenn nur e zwischen 

■ E) I genommen wircL 



r 



3) Es sey p : q=OK+FI : GI+lK. (Fig. 45. a.) 

Beweis. 
I Es ist p:q)«lOK+Fl| :Gl-+-IiC 

ON: \yimi} j "ON i 

GS 

' also GS=GH-IK 

=GE+EK-i-2EI 

folglich GS>GE+EK-*-2V'gE.EK 
mithin schneidet der Kreis die Linio TU. 
' Ferner ist SG—GK1=2KI 

KS S • 
2Ka 1 wenn Kot=ötS 



also Kä=KI 
folglich fällt der Punkt X auf E L 
Auch ist EH : GX=OK t GS (üb. L loc. VIl. F'all 4.) 

also FL 1 GX=p j q (wie IIb, IL loc. L Fall !♦ BcwO 






I ^ 9 



^^ 



lOO 



1 

Buch 11. 




1 
1 

9 


Zuss. 1. 2. 


\ 

N 




Buchst, wieK.Zuss.l, 


2. 





i) Essey p:q>OK+FI:GI+lK. (Fig,45.b.46.> 

Determination» 
Vermöge Hb. I. loc. VII. Fall 4. Det. mufs seyti 

GS^GE+EK+aVÖEEK 



also VN : ^ GS ( 1 = ) VN ) :GE+EK.+3>/gE.E] 
InMJJ J0K+F>j 

p = q ) 

Beweis* 

Es ist P • q)^^OK+Fi;:GE+EK+2VGE.EK 

VN : ^NMI ) \ VN i 
GS 



folglich GSjGE+EK+aVGE.EK 

inithia berührt (Flg. 45. b.) , oder schneidet (Fig. 46.) 
der Kreis die Linie TU. 

Ferner ist p : q)>OK+FI : GI+IK 
ON : ^NM| 
GS 



also GS<GI+1K 

folglich KS|<2KI 

2Ra\ wenn KasäS 

mithin Ra<<K[ 
Der Punkt X liegt also auf E I. 



•r • 



t 



Loc. 11h 

9 

Apch ist EH : GX=OK : GS 
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also FL : GX=rp : q # 

Zus. 1. 

Buchst.,- wie a. Zus. 1. 1 We/iu Fig. 45. b. statt 

Fig. 43. gesetzt wird. 

- Z u s. 2. ^ 

Errichtet man (Fig. 46.) iir dem zweiten Durch- 
schnitte R' des Kreises und der Linie TU ein Per- 
pendikel auf T U , so schneidet dasselbe die Linie EI 
in einem Punkte X' zwischen £,I, od^r in I, oder 

zwischen I^C^ je nachdem Kl | = ( Ka+ olX.\ 

oder, da KX'.X'S=rEK.GS 



also aX=\/iKS2-EK.GS 
^ je nachdem KI j = | JKSh-VjKS'-EK. GS 

also Kl» - IK.KS +|kSJ j = ( JKS'— EK. GS 

« 1 ■ ■ I 1 I I j I I • 

folglich KP j = ( ff IK.KS 1-EK.GS 

f<WllK(SG-GK)l 
(lE.GS— IK.KG 

uiiÜiiQ KI(IK-t-RG))| = (lE.GS 
K1.IG i(<S 



somit KI 
OF 

VN:NG 



: IEli=l(SG( : Gl 
: FEW<)lMNr 



• 



loa Buch IL 



illte? ; ?<!} 



«leiimach VN : NM 

p:q 

Audi ist ?:H': GX'=OK:GS (nb.I.loc.VU.Fall4.Zus.l.) 



also FI/ : GX'=p:q (wie lib. U. loc. I. Fall 1. Zus.l,) 



., Fall 5. 



Di« Segmente sollen liegen auf den Linien ^A, 
OC. (Fig./a'/J7-49.) 

Analysis. Construction, 

Buchst., wie zu Fall 4. 

* «.) Es sey EI=\/gE.EK. (Fig. 43. 47.) 

Determination« 
VerinUge lib. I. loc. VII. Fall 4. iiiufs seyii . 

GSC GE+EK+2>/gE. EK. 



also VN . I GS n = t VN ):GE+EK+Wge. EK 
lNMf''^lOK+FII 

Beweis. 

Fs ist p : qi = lOK+FII:GE+EK-i-2%/GE.EK. 
VN : iNM\J l VN I 
IGSA 

»olslicU GS =GE+EK+2VgE. ER 

alithitt b«r!)hit(FH;.43.). oder schneidet ^Fi^,*/."» der 
Kieis ilwLittw TU. . 






Lo c. , HI. » 



io5 



Ferner ist GSC^GE^-EK^-^EI 



\a 3 



also GS-GK1C2KI 

2K( 



wenn Ka=?aS 



folglich Ka=KI 

t' 

\ mithin liegt der Punkt X auf IC. 

1 Anc^ ist EH : GX=OK : GS (lib. I. loc. VJI. Fall 4.) 

. also FL : GX=p : q (wie lib. n. loc. I. Fall 1. Be w.) 

"Zus. 1. 
Buchst., wie Fall 4. a» Zus. 1.^ wenn IS, lA 
\ statt EI, IF gesetzt werden, 

r ' Zus. 2« 

1 Errichtet man ,(Pig. 47.) auch in dem zweiten 

I JDurehschnitte R' des Kreises und der Linie T U ein 
r -Perpendikel auf TU, so schneidet dasselbe die Li- 
■ nie E C zwischen I, C, oder in f, oder zwischen I, E^ 

's (<l ^ 

: je nachdem KI/ = jKa— aX' 

\ ' oder, da KX'.X'Si=^EK.GS 



f 

r 



•JKS'J 



-aX'Jf 



also ViKS»^EK.GS«aX' 
[ je nachdem Kl| = UKS-ViItS»-ER. GS 



S 



»Isö KP-IB^AS+iRS«! == ||KS'-£K.GS 



r 






io4 



Buch IL 



folglich KI»| = {(( IK.KS l-EK.GS 

llKCSG— GK)f 
lE.GS— IK.KG 



mithin KI 



.ICpilE. 



GS 



' somit KI: IE ); = 
OF:FE 

VN : NG 




demnach VN : NM) J=,UNG : Gl 

p:q I(>HFI:IG 
Auch Ist EH' ; GX'=OK : GS (lib. L loc. VlI. Fall (i.) 

also FL' : GX'=p:q (wie lib. II. loc. I. Fall 1. Bew.) 



^.) Es sey^EKv'GE.EK.. (Fig. 49- 47.) 

Determination. 
Buchstäblich f wie zu a. 

Beweis. ' 

Es ist p : q.i^lOK+Pll: 6Eh-EK+2>/gE. EK. 
VN:(NM{> i VN J 
IGsi 



^mm^m^^m-mmm^^^ 



fbiglich GS=GE-hEK-4-2VGE.EK 

niithiii bertihrt (Pir.49.)5 oder schneidet (Fig. 47.) der 
Kreii? die Liaie TU. 



\- 



'■^ . 



1 ." ■ 



> 



Loc. HL io5 

Ferner ist GS>GE-4-EK4-2EI 



also KS1>2KI • ' 

2Kaj wenn RaäsaS 



. folglich Ka>KI 
mithin lip^t X auf I C, 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.L loc.VlI>all4.) 

also FL : GX=:p : q (wielib.II.locI.Falll.BevvO 

Zu SS. 1. i2. 
Buchst , wie a. Zuss. 1. 2. 

' y) Es sey E1>VgReL (Fig. 47. 48.) 

S.) Es sey p*: q<OK+Fi : GI+IK. (Fig. 47.) 

1 

Bevi^eis. 
Es ist EI»/gE.ER 



also GE+EK-i-2E1]>GE+EK+2>/gE.EK 

GI+IK 1 - **' 



folglich 



, OK+Fr : GI+IK<( OK+FI » : GE+EK+2V&E.EK 

1 I VN I 

; : . 

mitiiin p : q)<VN:GE+ER+2\/GE.EK 
YNiINMV 
IGSJ 

«oinit GS>GE+EK+2V'geTeK 
'. y demnach schneidet der, Kreis die Linie TU. 



r. 



a 



io6 Buch II, 

Da ferner p : ql<VN : GI4-IK 
VN : GS) 



so ist GS>Gl4-IK 



I 

1 



also KSl>iKI 

2Ka| wenn Ka:±:aS 

folglich Ka>Kr ' - : 

an'ithin liegt der Punkt X auf IC. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib. !• loa. VII. Fall 4.) 

' also FL : GX=p:q (wie lib. IL locrl. Fall 1. Bew.) 

Zus. 1. 

Macht man Ee=:\/GE,EK, und zieht Oe, welche 
die Linien EH, IF in fi^X schneide, so ist, wenn 
andi die, die Linien EH,IA,IS in W, Z, Y schnei- 
dende gerade Linie O Y gezogen wird, (verm. lib. I. 
loc.VlL FalU. Zus. L) EW : GY<E^ : Ee, also be- 
stiumit (wie Fall 4. §, Zus. 1.) ,der Punkt b ein 
grofseres Verhältnifs, als jeder Punkt der Linie IS. 
Auch ist, wenn X£>Ye, FL: GX<FZ:GY (vermöge 
desselben Zus.) , also bestimmen die dem Punkte I 
näher liegenden Punkte der Linie IS gröfsere Ver- 
hältnifse, als die entfernteren« 

Zijis. 2. 
Buchst., wie a. Zus. 2. 

3.) Es sey p:q=OK+FI:GI+lK. (Fig. 48. a.) 

Beweis. 
Es ist EI>\/gIJ.EK 



Loc. 111. 
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also GS>GE+EK.4-a>/GE.EK, (wie «. l^ew.) 
folglich schneidet der Kreis die Linie TU. 

Da femer p : q ) == lOK-*-FI> : GI-f-IK ' 

VN: INMn- j VN 'i > 
JGsi) 

so ist GS=&I-4.IK ' » 



also KSi=2KI 

2Ka( ' wenn KasaS 



folglich Ka=KI 
mithin liegt der Punkt* X auf IC. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib. I. loc. VIL Fall 4.) 

also PL : GX=p : q (wielibJLlocLFalU.Bew.) 

Z u s.' 1. 
Buchet« 9 wie K^* Zus. 1. 
Zus. '2. 
Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
cleä Kreises und der Linie T U ein Perpendikel auf 
T V9 so schneidet dasselbe die Linie EI in X' sp, 
dafs EH' : GX'=OK : GS (lib.L locVH. Fall4.Zus.2.) 

also f'L' : GX'=p : q (wie lib. IL locL Fall 1. Zu8*a)i 
welches Fall 4. ist. 



:i.) Es sey p:q>OK+FI:GI-hIK. (Fig. 48. b.) 

Determination. 

Da p : qJ>lOK+FI| : GI+IK 

VN: ^NM|J j VN i 
GS 



/ ■ 
^1 






/ 



jo8 Buch IL 

SO wird GS<GI-4-IK 



folglich. KSj<2KI 

2Ka^ wenn KassaS 

mithin Ka<KI 
Damit der Fuukt X auf IC ßiUe, mnfs also 

JCI^K.a+aX seyn. 

Nun ist KX.XS = EK GS 



also aX=VjKSa— HK-GS 



folglich mufs seyn KI^fKS+VjKS'— EK.GS 



mithin Kl»-1K.KS+JKS»=|KS»— EK.GS . 

somit Kl2=(f IK.KS 1-EK.GS 

llK(SG-GK)l 
IE.GS-IK.KG 

demnach KI(IK-4-KG)»=IE.GS 

KI.IG ) 

I 

' also KlrlEl^lSGi : Gl 
OF :Fe' )MN 
VN : NG 



folglich VN : NM| = ING : Gl' 
p : q i j FI : IG 

Beweis. 
Es ist VgE. EK<EI 



also GE.EK+EP>2EiVgE.EK(E1. II. 9. 5.) 



t 

•t. 
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folglich GE.EK>EIC2>/gE.EK— EI) 
mithin IE : EK<GE ;2VgE.EK-EI 

somit , IE : EKj<jGE-t-EI:EK+2V'GKEg-EI 

FI : OkI I Gl :GE+EK+2V'gE EK IG 

demnach FI : IG<OK : "GE+EK+aVGE.EK— IG 

_ ^ - _ _i 

I 

also FI : IG<OR+FI : GE-hEK+aVoE.EK 



folglich p : q^<lOK+FIi :GE+EK.+2>/gE.EK. , 

VN : \NM| ) j VN i 
GS 



mithin GS>GE+EK+2>/gE. EK. 
Der ^reis schneidet also die Linie T U, 

Ferner ist PJq|<^FI| :IG 

VN:Nm| )ng| 



also VN : NG1= IWN^ : Gl 
OF:Fe' /SG 
KI : IE 



folglich KI.IGJ = | lE.SG 
KI(IK+KG)i j(IK-KE)GS 

mithin Ki»=^IK(SG-GK)/— KE.GS 

1K.KS 

somit KIJ-IK.KS+ JKS'= JKS»^KE. GS 
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-Buch IL 



demnach KI^dKS+iVjKS'-KE.GS 

( «»X 

KX ' • ■ 
also liegt X' «f IS. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc. VII. FalU.) 

also. FL : GX=p;q (wie zu lib.II. loci. Fall l.Bew.) 

Zus. 1« 
Buchst. , wie X* Zus. 1. 

Zus. 2. ' 

Buchst. , wie 3. Zus. 2. 

C.) au£ IK. (Fig. 50 — 69.) Bezeichnet 
mau den Durchschnitt der Linien OF, CD 
mit E, so liege der Punkt G 

a.) auf der Linie KE. (Fig. 50 — 60.). 
(Loc IV.) 

Fall I. . 

Die Segmente sollen liegen auf den LiAen F h^ 

GD. (Fig. 50.) 

Analysis. 

Buchst.«, wie zu lib.II. loc.I. Falll.) ali^o ist die 

Aufgabe auf lib. I. loc. VI. Fall 1. reducirt. 

Construction. 

Buchst. , wie zu lib. II. loc. I. Fall !• - 

Beweis. 

Es ist £H : GX=OK : GS (lib,I. loc. VI. Fall l.ißew.) 

i also FL : GX^p : q (wie üb. II. loc. I. FaUl. BewJ 



^ i| 



hoc. IK 



111 



Z u s. 1« 
Für eine andere, die Linien ^EH^FA, SD in 
W, -Z, Y schneidende gerade Linie OY ist 

EW : GY5^rG r GS 



also FZ : 6Y<p : q 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 

den Punkte der Linie SD gröfsere Verhältnifse , als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel aiif 
TU, so schneidet dasselbe diej/Linie G E in einem 
Punkte X' so, dafs, wenn -die , die Linien E H , F B 
in den Punkten H', L' schneidende gerade Linie OX' , 
gezogen wird, 

EH' : GX'rtrOK : GS (lib. L loc. VL Fall 1. Zus. 1.) 

also FL' : GX'=p : q (wie lib. IL loc.L Falll. Bew.) 
folglich ist. eine Linie OX' gefunden, welche von 
den Linien FB, Gl Segmente in dem gegebenen Ver-^ 
hältnifs^ alDSchneidet, welches Fall 3. ist. 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien G K, 
FÖ. (Fig. 51. 52.) 

A n'a ly s i s. 

Buchst., wie zu lib. II. loci. Fall 1., also ist die 
Aufgabe auf lib. L loc. VI. Fall 2. reducirt. 



# « 
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Buch IL 



Construction. 
Bachst., wie zu lib. n. loc. I. Fall 1. 
Determination. 
Damit der Kreis die Linie TU erreiche^ mufs seyn 

GS^GE+EK-2>/gE.EK (Üb. I. loc. VI. Fall 2. Det.) 



alsoVN:(GSn = t VN | : GE+EkWgE.EK 
(NM/J JOK+F^i -. • 

p:q ) 

Beweis. 

Es ist p : q )^ tOK+Fl):GE+EK.2V'GE.EK (Det.) 

VN : INM) '/ • j VN i 
JGsi\ 

folglicii GS^GE+EK-2>/gE.EK 

mithin berührt (Flg. 5l.), oder schneidet (Fig.Si) 
der Kreis die Linie TU, so dafs 

EH : GX=0K : GS (lib.L loc.VL Fall 2. Bew.) ] 

alsoistFL : GX=p : q (wie lib. II. loci. Fall i.Bew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, in Fig. 51. die Linien KG, EH, 
FB in.Y, W, Z schneidende gerade Linie O'Z ist 
EW: GY>VG : GS (lib.L loc.VL Fal|l2. ZuB.l.) 

Es ist aber FZ : EW=FO : OE 

=NV:VG 



also ist FZ : GY>lVN ; {GS 

MN 



1 



p:q 



% 



k 



/ ' 



Loc. ir. 
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folglich bestimmt der Punkt X, für welchen EX=» 

VGE.EK ein kleineres Verhäitnifs, als jeder andere 
Punkt der Linie KS. 

Auch ist ftir eine die Linien KG,EH, FB in y, 
ß, ^ schneidende gerade Linie Od, wenn 7X>XY, 
E^ : Gy>£W j GY (lib.Lloc-VL Fali2. Zus.1.) 
Es ist aber Ed : E^=FO ; OE 

=FZ : EW 



also ist Fd : Gy>FZ : GY 

mitliin bestiinmen die dei^i Punkte X näher liegen- 

defi Punkte der Linie KG kleinere .Verhältnifse, als 

die entfernteren. 

^ Zus. 2. 

Errichtet man in Fig. 52. in dem zweiten Durch- 
schnitte R' der Linie TU und des Kreises ein Per- 
pendikel auf TU» so schneidet dasselbe die Linie RS 
in X' SO5 dafs, wenn die, die Linien EH, Fß in H> 
L' schneidende gerade Linie OL' gezogen wird, 

EH': GX'=OK : GS (lib.I.loc.VLFall2.Zus.2.) 

also FL' : GX'=r=^p: q (wie lib. IL loc.L Fall 1. Bew.) 
folglich ist eine zweite Linie OX' gefunden, welcha 
von den Linien GK, FB Segmente in dem gegebenen 
Verhältnlfse abschneidet« 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien F B, 

GC. CFig.50.) 

Analysis* 

Buchst, j wie zu IIb« IL loc. la Fall 1«, wenn man 

daselbst X', H', L' statt X, H, L setzt, also ist die 

Aufgabe auf lib. I. loc. VI. Fall 3. reducirt. 

8 



ii4 



Such II. 



Co^struction. 
Buchst., wie zu Üb, II. loc. I. Fall 1-, wennfl 
selbst R', X', H', L' statt R, X, H, L gesetzt wirj.] 

Beweis. 
Es ist EH' : GX'=OKi GS Clib-I. loc.VL FaU3.] 



also FL':GX'=p:q [wie Iib.II.loc.I.FalU.7.a 

Zus. 1. 

' Für eine andere, die Liuieii EG^EHj FS 
\\ W'i Z' schneideade gerade Lmie O Z.' ist 

EW':GY:§VGJJS(lib.l.ioc.VI.FalI3.Zd 



Es ist aber FZ';E\V^ 



=rO : OB 

:VN :VG 



also ist FZ':GY'5fV*N : JGS 
j JMN 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher Üeä 
den Punkte der Linie GE kleiuere Verliältnifseil 
die entfernte itn. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durclischnitlj 
des Kreises und der Linie TU ein Perpendikel! 
TU» so schneidet dasselbe die Linie KD in xj 
dafs, wenn die, die Linien EH, FA in H, L schj 
dende gerade Linie OX gezogen wird, 

EH : GX=OK : GS (üb. I. loc. VI. Fall 3. Zud 



L 



also FL:GX = p:q (wie Üb.II loc. L Fall 1. Be\f 
milhln ist aucii eine Linie OX gefunden, 
von ^len Linien FA, GJD Segmente in dem gcd 
nea Verhältuifse abschneidet, welches Fall 1. isq 



Loc. IK. \\B 



Fall 4- 

Die Segmente sollea liegen auf den Linien PI) 

IE* (Fig, 53-57.) 

Analysis. 

Buchst. , wie zu Iflb. U. ioc« I, Fall l«, also ist die 

Aufgabe auf Hb. L loc. VI« Fall 4.> reducirt. 

Construction« 

Buchst., vVie zu üb. IL loc^L Fall 1» 

» 

a.) Es sey EI«VkE.Eö. (Flg. 53. 54.) 

D e t e r.m i n a t i o n. 

Da GS= GE+EK+aVöIiti (Ub.L Ioc.VI.FaU 4.Det.) 
vrerden mufs, so wird GS^GEH-EK-h2EI 



also KSj^2KI 

2Ka( wenn KasaS 



folglich Ko^KI 

Damit der Funkt X auf £1 falle, mufs also 

KJ^Ka— aX werden« 

Nun ist KX.XS \ «EK. GS 
Ka'i-aXal 



IK8SI 



also aX=.V}KS»— EK.GS 



I 
I 



r ^ 



L: , 



: ^ . :^ V ^ 
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' folglich mufs seyn Kr^|KS->/iKS^»-^K.GS 



miüün fKS5-EK.GS=JKS5-IK.KS+KP 



somit 1K.K.S ) -EK.GS )^K1» 
I.K(K.G+GS)i [ • 

(IK-KE)GS +IK.KG) " 
lE.GS i 

demnach IE.GS= JKICIK-KG) 

j KI.IG 



also KI: lEi = JSG^ ; Gl 

OF : FeJ JnM 
- VN:3VG 

• . I 

folglich VN : NM| = ING; : IG 

Beweia. 
Es ist EIs=VgE.EK 



also GE.EK+EP^QEiVgKEK 
folglich GE.EK=(2V'gE.EK— EWE 

rnithiu IE : EKj =GE : 2V'gE.EK— EI . ' 

Fl : Ok] = ^GE+El/:GE+Ek+2VGE.ü?:iG 
! Gl } 

/ — • 

somit FI : IG=OK : GE + EK+2 VgE. E K-IG ' 

= iOK+FIi : GEh-EK+2VgE.EK. 

j VN ) , 



/ 

« 4 



X/.o e, ly^ 
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demnach p : q)^VN : GE-hEK+2\/gE.ER 

VN : WM, " 
GS 

folglicli GS^GE+ EK-i-2\^GE.Ek" 

.mithin berührt (FJg. 530 , oder schneidet (Fig. 54.) 
der Kreis die Linie Ty. 

Da ferner p : q|^^ Fl < : IG 

VN : NMJ (nG 

SO ist VN : NGi^lNM/ : Gl 
OF:FeJ JSG 
KI: IE 



also KI.IG;^IE;SG 
KI(IK.-KG3\ 



folglich Kl»=[j IE.SG I+IK.KG 

j(IK.-KE)SGi 
IK(SG+GK)i-KE.SG 
\ IK.KS i 



mithin lKS»-IK.KS+KP=:iRS2— KE.SG 



aomit JKS— KI=^VikSi-KE.SG 



i* 



aX 



demnach JKS-aX ) " RI 



ä 



KX 



Auch ist EH:GX=OK:GS (lib.Lloc.VI.Fall4.Bew.) 
also FL : GX=: p : q (wie lib* H. loc, I. Fall 1. Bew.) 



\ • 



* , . 



*ml 



■■ 1 



ii8 



Buch U. 



ZUE. t. 
Ftlr eine ander.e, in Fig.'53. <lie Linifen EI, 
FI in Y,W, Z sehne idendü gerade Linie O/, ist 
EW:Gy<lEH:GX(lib.I.loc.VI.FalI4.'Äu» 
lOK : GS 
Es ist aber FZ : EW=tFO : OE 
=NV ; VG 



also ist FZ : GY<(NV : IGS 
JMN 
p:q 

lultiihi beEtlmmt der Punkt X ein gröfserea Vd 
hältuifs, als ferler andere Punkt der Linie E L 

Ferner ist für eine andere, die Linien EH^EI.i 

in ^, /,J schneidende gerade Linie OS, wenn /X>^ 

EW : Gy>E^ : Oy 

Es ist aber FZ : EWr-FO : OE 

=F3 : E^ 

also ist FZ,:GY>F^:Gj' 
mithin bestimmea die dem Punkte I näher liegend 
punkte der Linie EI grüfsere Verhältnirse, als j 
entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in Fig. 5^. in dem zweiten DuiJ 
schnitte R' des Kreises und der ^inie TU 
penxlikel auf TU^ so schneidet d.isselbe d 
IC so, dafä, wenn die, die Linien EH, I A in I 
schneidende gerade Linie OX' gezogen wird 

EH' ; GX'=OK : GS (lib. l. loc. VL Fall 4. Znß.3 



also FL' : GX'=p ; q (wie Ijb, II. ioc. L Fall 1. Zus.d 



Loc. IV. ' lig 

Es ist mitbin .eine 'Linie O X' gefunden , welche 
von den Linien FA, GC Segmente in dem gegebe- 
neii Verhältnifse abschneidet, welches Fall 5. ist. 



ßO Es sey EI<VgE.EK. (Fig. 54.) 

■ 

Determination. 

" » X 

Da GS =GE^EK+2VgE.ER (üb. L loc.VI. Fall 4. Det.) 
werden rnufs, so wird GS^GE+EK4-2EI 



also KSC\2(KE+EI) 
■} 2KI 

folglich Ko^KI wenn Ka^aS 

mithin mufs KI^Ka— aX seyni. 
. V Nun ist KX.XS^EK.GS 



also p : q^FI : IG (wie zu «.) 

Beweis. 
Es ist EI<\/gE.EK 

mithin GE.EK+EP>2EIV'gE.ER ■ 



somit GE.EK>(5\/gE.EK- EI)EI 

also IE ; EK<GE ; 2V'gE.EK-- i EI 

IG-GE 



folglich IE:EK J<IGE-(-EIJ:GE+EK+2V'gE.EK.— IG 
FI:OKi j IG i . 

nilfliiu FI : IG<:OK : GE+EK.+2>/gE ER-IG 

somit FI : IG<0K+FI : GE+ER.-h2V'gE.ER. 



VN ; (NMn j VN 
>GSt 



GE+ER4-2VGE.EK ' 



also GS>GE-i-EK.+2V'GEEIi 
ithin scliiieidet der Kreis die Linie TU. 
Da ferner p : q=FI : IG CDetO 



60 ist KX K.I (wie zu «.) 
Auch Ist EH:GX=OK:GS(lib.Lloc.VI.FaIl4.BÄ 



also FL:GX=p:ci {wielib.II.loc.I.FalI.l.B<5 
Zus. 1. 

Macht man Ef^VcEEK., so bestimmt (lib.I. loc. 
Fall*. Zus.l-J der Punkt e ein grüfseres Verhält^ 
als ieder Punkt der Linie EI, und jeder dem 
t näher liegeude Punkt derselben ein grofseres ^ 
hällnifs, als der entferntere, welches bewiesen wt 
wie Üb. II. loc. III. Fall 4. ß- Zus. I. 
Zus. 2. 
Buchst,, wie a. Zus. 2. 



j.-) Es sey EoVgEEK.. (Fig. 5*. 55,) 
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X.) Es sey J) : q<OKH-FI : GI+IK. (Fig. 54.) 

Determination. 

I5a p : .q|<jOK.+Fn : GI+IK 
VN : WM/ M VN ) 

also GS>Gl4-IK 



folglich GS-+.GR|>2KI 

2Ka \ wenn Kat^aS 

mithin Ka>KI , 

Damit der Punkt X auf EI falle, mufs also seyn 

KI=Ka-aX 



folglich p : q^JFI : IG (wie zu a.>. 

Beweis* 
Es ist p : q^<lOR+Fn : GI-hIK 

VN: JNMj} \ VN \ 
GS 



also GS>4 GI4-IK 

JKE-HEG+2EI 

folglich GS>KE-»-EG4-2V'gE.EK 
mithin schneidet der Kreis die Linie TU. 

Ferner ist p : q~.FI : IG (Det.) 



also KIC\Ka-aX 

KX 



I 
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Auch Ist EH : GX«OK: GS (lib.I. loc. VI. Fall4.Bew, 

* 

also FL : GX=p ! q (wie IIb. II. loc. I. Fall 1^ Bew. 

Zu8S. i. 2. 
Buchst,, wie ^* Zuss. 1. 2. 

aO Es sey p : q=»rOK4-FI : GI-hIK. (Fig. 5E 

Beweis. 
Da p : q^ = jOK+Fn :GI+IK 
VN« (NMO 1 VN i 
GS 



80 ist GS=:fGlH-IK 

tKE-*-EG+2EI 

folglich GS>KE4-EG+2VkE.EG 
mithin schueiciet der Kreis die Linie TU. 
Foruer ist SGH-GK.)a2KI 

2Ka I wenn Ka=aS 

aI$(X Ka=KJ 
<)*iunach Hegt der Punkt X auf E I. 
AucU Ut EH : GX=OK : GS ;Ub.I.loc.VI.FaU4,Be) 

aUo FL : GXap t q ^wie Hb. II. loc. I. Fall 1. Be) 

Zuss. 1.3. 
Buchst.« wie i. Zttss. 1. 2. 

ix"» K« »y 1» : <i>OK.+FI : GI-i-IE.. Jig. 50.1 

r>*t*rukittati*i>Q. 
\Vm9^» Ubw I. k<w VI. F»:: 4. r«L mcfs 



N X 



Loc. IV^. is3 

also VN: jNMn^l VN \: GE+EK+aN^GE^ 
Igs)> JOK+Flj 

p;q ) 

• Beweis. 

Es ist p : qj = lOl&+Fn :GE+EK+2V'gE.EK 

VNrGsi^^f VN \ 

folglich GS=GE+EK+2V'gE.EK 

mithin berUhrt (Fig. 56!) « oder schneidet (Fig* 57-) 
der Kreis die Linie TU. 

Da ferner p : q;>lOK+FI| : GI+IK 
VN: GSJ j VN j 

SO ist GS<Gl4-IK 



also GS+GR)<2KI 

2Ka \ . wenn Ka=aS 

folglich Ka<Kl 
mithin lie^t der Punkt X auf der Linie E I. 
Auch ist EH : GX= OK : GS (lib. I. loc. VI. Fall 4. Bew.) 

also FL : GX=tfp : q (wie lib.IL I09.L Fall i. Bew,) 

Zus. 1. . 
. Vermöge lib.L locVL Fall 4. Zus. 1. bestimmt 

in (Fig. 56.) der Punkt a, ftir welchen Ea=VGE.EK, 
ein grüfseres Verhäitnifs, als jeder andere Punkt der « 
Linie £1^ und jeder demselben näher liegende ein, 
gröfseresj als der entferntere, welches bewiesea 
wird, wie lib. IE. loc.llL Fall 4» a. Zus, !• 

^ Zus. 2. 

Errichtet man (Fig. 57.) in dem zweiten Durch- 
schnitte R' des Kreises und der Linie T U ein Per- 



% 
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f 

pendikd auf TU, jbo schneidet dasselbe die Linie EC 
in einem Punkte X' zwischen E, I, oder in I, oder ; 
zwischen 1, C, 

je nachdem Kl^-SjKw-j-ak'^ , 

(<i /|KS+Vf K.S»-EK.GS 



also K15-1KJLS+ JRSV = (iKS»-EK.G8 




folglich Kl»{ = } ( ^ IK.KS ) -EK. GS 

" lK(KG+GS)i 

1K.KG+IE.GS 



mithin KI(IK-KG)/< = >1E,GS 
KLIG 



w- 



ipEfe» 



somitKI:IEK = MSG/ : Gl 
OFtFEj'"^' JMN 
VN : fNGy 
IFlJ 



[©" ■ 



» 



demnach VN : NM/<=-->FI : IG 

P •■ q 

Auch ist EH' : GX'=OK:GS (lib.I.loc.Vl.Fall4.Zus.2.) 

' : I 

also FL' : GX'= ptq (wie lib. IL loc. L Fall 1. Zus. 2 ) 



Fall 5. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FA, 
GC. (Fig. 53. 58— 60.) 



/ 
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Änalysis. 
Buchst«, wie zu Jib.IL loc, L Fall 1«, also btdie 
Aufgabe auf üb, I. loc. VI. Fall 4. reducirt* 

Constructipn*. 
Buchst ) wie ZU' lib* ü. loc* I. Fall 1. 

«.) Es sey E I^VgeTek CFig. 53. 58.) 

Determination. * 

^'Es mufs seyn GS JGE+EK+2V'gE.EK (Üb. I. locVl. ' . 

Fall4. Ijlet.) 



also VN ; l GS n^i VN )-. GE+EK+2V'gE.EK 

p •• q ) 

Beweis. 

Es ist p : q^-lOK4-FI| : GE+EK.+2n/gE.EK 

VN: (NM)f"^f .VN \.. 



{gsI 



folglicli GS=GE+EK+2VgE.EK 

mithiQ berührt (Fig. 53.), öder schneidet (Fig. 58.) " 
der Kreis die Linie TU. 

Ueberdief« da GS*GE+EK+2EI 



ist KS^(2(KE+EI)li 
l 2KI J 



folglich Ko.^KI, wenn Ka=aS 
folglich liegt der Punkt X auf I C. 



I 



■ Auch ist EH:GX=OK:GS(:Ub.I. loc.Vl.FalU.Bew.) 



also Ft: GX=p : q (wielib.II.loc.I.Falll,BewO 
Zus. I. 

VermÜge lib. I. loc. VI. Fall 4. bestiiiimt in Fig. 53, 
^er Punkt a, fiir welchen Ea=VKE.iiG, ein grüfse- 
les Verhältnifs, als Jeder andere Punkt iler Linie IS» 
und jeder dem Punkte I naher liegende derüelJiea ein; 
gröfsereSj als der entferntere, welches bewieseo wird, 
wie lib. II. loc.IV. Fall 4. a. Zus. ; 
Zus. 2. 

Der durch den anderen Durchschnitt R' in Fig. SÄ 
bestimmte Punkt X' fällt zwischen £, I, oder iu Xj 
also zwischen I, C, 



je nachdem KI^ = ^KX' 



& 



das keifst, da K.X.XS): 
Ka'l— aXa\ 



also aX=V'JKSi-EK.GS 



je nachdem KI 



J = i>KS-\/iK 



©' 



mithin }KS'-EK.GS^ = UKS'-IK.KS+KP 



somit IK.KSt-EK.GSW = (KI' 
IKCRG+GS)) jt<i 

laK-KE)GSI-i-IK,KC) 
l IE. GS J 



Loc. ir. 
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demnach IE.GS< = 



||ljKj(lK- 
(^)| KI.IC 



KG) 

IG 



also KI:IEA^ = 

OF:FE 
,VN : jNGj 




folglich VN : NM| j = JFI : IG 

p:q i'<' 
Auch ist, y/enn die, die Linien EH, I A in H', U 

schneidende gerade -Linie OX' gezogen wird, 

EH' : GX'=OK:GS' (lib. I. loc VI. Fall 4. Zus. 2.) 

also Fi; : GX'= p : q (wie zu lib. II. loc. I. Fall 1. Bew.) 



ß.) Es sey EkVgEJER. (Fig. 59. ä. 58.) 

D.etermination. 
Buchstäblich^ wie zu o. 
V . ,' , Beweis. 

Es ist p:q)«lOK-»-Fn:GE+EK+2V'GEiEK. (Det.) 
-VN:lNM))^l VN ) 
iGS/i 

folglich GS^GE+EK4- 2\/gKEK 

'mithin berührt (Fig. 59. a,), oder schneidet (Fig. 58.) 
der Kreis die Linie TU* 



i-v; 



is8 Buch IL 

raGS=GE+EK.+WGE.EK{Dct),EI<>/GE.EK.(hyp,) 

SO ist GS>GEH-ER-h2EI 



also KS>2CKE-^E1) 

folglich Ka>Kl wenn.KassaS 

inilhia liegt der Punkt X auf IC, 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib. L loc. VI. Fall H) 

also FL ; GX=p : q (vyie lib* II. loci, Fall l.BewO 

Zus. '!• 
lu Beziehung auf Fig. 59. a. buchst., wie a. Zus.l* 

Zus. 2. 
lu Beziehung auf Fig. 58. buchst.^ wie a. Zus. 2* 

yO Es sey EI>\/gE.EK. CFig.58.60.> 

«.) Es sey p:q<OK+FI:GI-hIK. (Fig. 580 

Beweis. 
Es ist p : q<OK+FI : GI+IK 

Da E1>\/gEJ£K 



so ist GK^^EK+2EIi>GE-f-EK-h2>/Gl£JEK 
Gl-»-IK i 

aUo OK-hFl:Gl4-!K<OK-»-FI:GE-+-EK-f.2VGE.EK 

folglich p : q ^<^OK+FIi : GE-*'EK4«2%/gE.EK i 
VN;tN3U' \ VN i 



miihiu GS>GK-^EK^"2vVwE.£.is. 
(leumach sctmeklet iler Exei:( lUe Linie T U 



\ 

%. 



-I 



Ferner ist VN : N]Vr)<OK+FI : GI+IK 
OK-f-FI : GS i 

also GS>G1^1K- 



folglich KS>2Kl 



iiiitliin Ka>KI wenn Ka=aS 

demnach liegt der Punkt X auf I C. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib. I. loc. VI. Fall 4.Bew.) 

also FL : GX=p : q (wie lib.n. loci. Falll.BewO 

Zns. 1. 

Macht man Ee=VGE.EK, so besümmt (lib.IJocVL' 

;. Fall 4. Zus. 1 ) der Punkt e ehi gröfseres Verhältnifs, 

* als jeder Punkt der Linie IS, und jeder dem Funkte 

z nähej liegende^ Punkt derselben ein gröfseres^ als ' 

der entferntere, welches bewiesen wird, wie lib. IL 

loc* IIL Fall 4. ?. Zus. i: 

Zus. 2, 
Buchst«, wie a. Zus. 2. 

h • 

r ■ . 

» 3.) Es sey p:q=«OK+FI:GI-i-IK. (Fig. 59. b.) 

Beweis. 
r. '. ' E« ist p : q=bK+FI : GI+IK 

Da EoVgE. EK 



(( 



' so ist GS>GE+EK+2>/g£. EK (wie «. ßew.) 

also schneidet der Kreis die Linie TU. 
- Ferner ist VN : NMJ =OK+FI : Gl+IK 
OK+FI:GS 



* 






* 



-/. 



^— 

. -- i[ wenn Ka=aS 

:-;lvt X auf IS. 
. JS ;lib. I. loc. VI. FalU.Be\v.) 

. /.vie Üb. II. loc. I. Fall 1. Bew.) 
Z. u s« !• 
... -L. , wie N. Zus.l. 
Z u s. 2, 
. . in tleiu zweiten Durchschnitte R' 
. , ..er Linie T U ein Perpendikel auf 
.v..ia ilie, die Linien EH, FI in H',L' 
:jde Linie Ol/ 2;ezogen wird, 
V -Vü : GS (lib.L locVL FalU.Zus.2.) 

^ "^|) : q (wie üb. IL loc. I. Fall 1. Bew.)v 



>^ sey p : q>OK+FI : GI+IK. (Fig.öO.) 

Determination. 

Da p : q )>aK+Fl : Gl+IK 

VN : NIM 
OK.+.FI: GS 

also GS<Gl4-IK 



folglich KS<2KI 



uiithin Ka<CK.I wenn Ka = aS 

SO mufs KI^Ka+aX seyu. 



^ k 



l 



Loc. ^ If. i3i 



Nua ist KX.XS^ =sEK. GS 
Kai)-aX2 



|KS2i 



also aX=VfKS^-£K.GS 

;^ ■ > 

folglich müfs seyn KI^|KS+VjKS»-EK.GS 



also KP-IK.KS+iKS2=iKSJ-EK.GS 



folglich KP^(^ IK.KS ;-EK.GS 

jlK(KG+GS)i 
(IK-KE)GSi+lK.KG 
lE.GS \ 



mithin KI(IK-KG); = lE.GS 
KI.IG \ 

somit KI:IE\ = 4SG/ : IG 
OP:Fe| )MN 

VN : \NG 



demnach VN : NMJ =FI : IG 

p:q i 

'Beweis. 
Es ist EI>V^GE.EK 



^— ia^-*~-^M— Mi^^— '^ 



also GE.EK+EP>2EiVgE.EK 

folglich e E.E K>E I(2VgE.EK— EI) 

- - I 

mithin IE : EK.<GE : 2VGE.EK-/ EI 



-f EI 
lIG- 



GE 



/ . / 



* 



i3|ä 'Buch II. 

eoinit lE:EK;<iGE-t-EIJ;GE+EK-4-2>/GE.EK-IG 
FLOkJ \ IG 

demnach^FI : lG<OK : GE + EK+2V'g E.E K,— IG 

also FI : IG<OR+FI : GE+EK'H.2V'gE.EK 



' I ' ' 



/ 



folglich p : q)<lOK-i-Fi; : GE+ER+2VGEJäK 

VN : fNMjJ j VN ■ i 

\ somit GS>GE4-EK+2VgE.EK. 

mithin schneidet der Kr«is die Linie TU* 

Ferner ist p : q^FI : IG 



also KI^KX, wie leicht aus der 

Analysis erhellet. 

Auch ist EH : GX=OK : GS (üb. Lloc. VI.Fall 4.Bew.) 

/ also FL : GX=p : q (wie lib«ILloc.LFalIl*Bew; ■ 

Z u s. 1. 
Buchst. , wie X« 5fcus. 1. * 

Zus. 2. 
Buchst. , wie 3. Zus. 2- 

b.) auf der Linie IE. CFtg. 61—65.). 
' (Loc. V.) 



Fall 



I. 



Die Segmente sollen liegen auf den Linien F A, 
G C. (Fig. 61.) 



Lioc. V. 
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EW : GY^VG : GS 



also ist FZ : GY^p : q (wielib.II.loc.I.Falll.Zus.l.) 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegenden 

• Punkte der Linie GE gioGere Verhältnifse, als die 

entfernteren« 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
cler Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU, so schneidet dasselbe die verlängerte IK in 
einem Punkte X' so, dafs, wenn die, die Linien EH, 
1 A in H', L' schneidende gerade Linie OX' gezogen 

.•wird, EH':G5C'=VG:GS (lib.Lloc.IV.Fall2.Zus.2.) 

■ ■ ■ » 

. also FL : GX'=rp : q (wie lib.IL loc.LFall 1 Zus. 2.) 
Es ist miihiii eine Linie OX' gefunden, welche 
^ von den Linien FA, GD Segmente in dem gegebe- 
nen Verhältnifse abschneidet, welches Fall 5. ist« 



Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB, 

G !)• (Fig. t>4.) 

A'nalysis. 

Buchst., wie zu lib.IL loc.L Fall 1*, also ist die 

Aufgabe auf lib, L loc. IV. Fall 3. reclucirt. 

Construction« 

Buchst., wie zu lib. IL loci. Fall 1. 

Beweis. 

Es ist EH : GX«VG : GS (lib.l. loc. I.V. Fall 3.) 

■ also FL ; GX=p : q (wie lib. II, loci. Fall !• Bew.) 



4 f 



/ 

/ 
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folglich VN : NMi^FI : IG 
p:q \ 

B e w e i s. 
Es ist p: q^FI : IG (Det.) 



also KI^KX, wie aus dej Deter- 
mination leicht erhellet. 
Ferner ist £H:GX=OK:GS (lib.Lloc.lV.Falll.Bew.) 

also FL : GX=p : q (wie lib.ILlocLFalll-Bew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien EH, lA, IS in 
W, -2^5 Y schneidende gerade Linie OY ist 

EW : GY^VG : GS (lib.Lloc.lV.Falll.Zus.lO 



also ist FZ : GY^p : q (wie lib.ILloc.LFalll.Zus.iO 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegeudeu 

Punkte* der Linie IS grüfsere Verhältnifse , als die 

entfernteren. 

Z u s. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel 3uf 
TU, so schneidet dasselbe [WbA. loc.lV.Fall LZus.2.) 
die Linie EK in dem Punkte X' so, dafs, wenn die, 
.die Linien EH, FB in 11', L' schneidende gerade Li- 
nie O 1/ gezogen wird, 

EH' : GX'r^OK : GS (üb. L loc. IV. Fall 1. Zus. 2.) 

also FL' : GX';«p : q(wie üb. IL loc.L Falll. Bew.) 
mithin ist eine Linie OX' gefunden, welche von den 
Linien FB, GD Segmente in dem gegebenen Ver- 
hältnifse abschneidet, welches Fall 4. ist. 



Lo c. /^ 
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I , 



•Fall 2. 



Die Seginenle sollen liegen auf den Linien FI, 

IG. (Fig. 62.) 

A n a 1 y s i s. 

Buchst., wie zu lib. II. loci. Falll. , also ist die 
Aufgabe auf Üb. I. loc. IV, Falll. reduciit. 

C o n s t r u c t i o n. 
Buchst,, wie zu lib. IL loc. L Fall 1. 
De term.ina tio 11. 
Da (lib. L loc. IV. Fall l. Zus.,2) die durch beide 
Durchsclinittspunkte des Kreises uud der geraden Li- 
nie TU bestiunuten Punkta X, X' auf verschiedenen 
Seiten des Punktes E liegen, so mufs, damit X auf 

Gl falle, seyn KI^Ka-f-aX, wenn Ka^aS. 

Es Ist aber KX-XS^EK-GS 
Ka^i-aX2l 



JKS2 



' also aX=VfKS'-«-£K.GS 



folglich mufs seyn KL Ka+aX 



also p : qCFI : IG '(wie zu Fall 1.) 
Beweis. 
Es ist p : qC^FL: IG (Det.) 

also Kf^KX, wie leicht aus der 
^ Determination erhellet. 



% / 
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Ferner ist EH : GX=r OK: GS (lib. L loc. IV. Fall 1. Bew 

also FL : GX=p : q (wie lib.ll 'loci. Fall i.Bew 

Zus. 1. 
Für eine amlere, die Linien EH, G 1, IF in W 
Y) Z schneidende gerade Linie' OZ ist 

EW : GY>VG : GS 



also ist FZ : GY^p : q (wie lib.ILlocJ.Falll.Ziis.l. 

folglicli bestiuiniea die dem Punkte I näher liegen 

den Punkte der Linie EI kleinere Verhältnifse, all 

die cntfernteien. 

Zus. 2. 

Buchst., wie Fa!l|L Zus. 2. 



Fall a. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien Fl 

OK, (Fig. 63.) 

Analysis. 

Buchst^ wie zu lih.II. loci. Falli., also ist c 
Aufgabe auf lib. I. loc IV. Fall 2. reducirt. 

Constructiou. 
Buchst.) wie zu lib. II. loci. Fall 1. 

Beweis. 
V.% ist EH ; GXrrOK : GS (lib. I. loc IV. Fall 2. Be 

also Fl. : GX»p: q (wie li\ IL loc I. Fall 1. Bew. 

Zus. 1. 
Ktlroinr andere^ die Linien EH, HG, Fl in 
\% Z schueideudf gerade liai« OZ ist 



EW:GY^VG:GS 

also ist FZ : GY^p : q (wielib.II.loc.I.Falll.Zus.l.) 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegenden 

Punkte der Linie GE gioC&ere Verhältnifse, als die 

entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' 
der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU, so schneidet dasselbe die verlängerte IK in 
einem Punkte X' so, dafs, wenn die, die Linien EH, 
1 A in H', L' schneidende gerade Linie OX' gezogen 
.\vird, EH':GX'=VG:GS (lib.Lloc.IV.Fall2. Zus.2.) 

. also FL':GX'=Bp:q (wielib.n.loc.LFalllZus.2.) 
Es ist mithin eine Linie OX' gefunden, welche 
von. den Linien FA, GD Segmente in dem gegebe- 
nen Verhältnifse abschneidet, welches Fall 5. ist. 



Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB, 

. Ct. (Fig. Ö4.) 

A'nalysis. 

Buchst, wie zu lib.IL loc.L Fall 1., also ist die 

Aufgabe auf üb, L loc. IV. Fall 3. reclucirt. 

'^ ' Construction* 

Buchst., wie zu lib. II. loc. I. Fall 1. 

Beweis. 

Es ist EH : GX«=VG : GS Clib.l. locIV. Fall 3.) 

' also FL : GX=p : q (wie üb. n. loci. Fall 1. Bew.) 



* 



• f 
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\ 



Fall 1. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FA, 

GC. (Fig. 66) , 

Analysis. ' 

E'S sey LX die gesuchte Linie. Zieht man EH:|:{: 
AB, welche der g»^raden Linie OX in H begegne, .so 
ist FL ; EII-FO: OE, also' ist das Verhältnifs FL:EH 
gegeben. Da auch das Verhältnifs FL : GX gegeben 
ist, so ist das Verhältnifs EH : GX gegeben, foiglicli 
die Aufgabe auf lib. I. loc. III. Fall 1. reducirt. 

C o n s t r u c t i o n. 

Man ziehe Of, OK#A.B#VGN, OV#CD#FN, 
wache NF=p, NQ = q, ziehe VM^PQ, MS#AB, 
OX#VS , so sind FL, GX die gesuchten Segmeute. 

Determination. 

Da KX^KI werden soll, so mufs seyn OK:KX^ ^OK:KI 

. HG:GXJ 
Da aber FL : GH=F O : OE 

=NV: ^VG 
OK 



SO mnfs seyn FL : GX) ^ JNV : KI 

p:q 5 jOK-f-FI : IK 
^ Beweis. 

Es ist p : q|^lOK-+-Fi; : IR (Det) 

VNt.NMi^j . VN i 



also MN/rKI 
GS 



Loc. VI. 

folglich VG' : G S)=OK : KI 
HG : GX 
OK. : KX 

mithin KX^RI 

Ferner ist HG : GX=OK : GS 
FL:GH=^FO;OG 

=NV : VG 



i4i 



also FL : GX=iNV : \GS 

MN 
=. p:q 
Zus. 
• FiiV eine andere, die Linien EH, lA, IS in W, 
Z, Y schneidende gerade Linie ist 

WG : GY^VG : GS (lib. L locIIL Fall 1. Zus.) 



also FZ : GY>p : q (wie lib. II. loc. L Fall 1. Zus. 1.) 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher Hegenden 
Funkte der Linie I S grüfsere Verhältnifse , als die 
entfernteren. 

Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, 

, la (Fig. 670 

Analysis. 

Buchst. , wie zu Fall 1. , also ist die Aufgabe auf 

lib. 1/ loc. m. Fall!, reducirt. 

Constr'uction. 

Buchst, wie zu Fall 1. 



% 
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Determination« 
Damit KX~KI werde, mufs seyn 

OK!KX;=OK:Kl 
H&:Gxi 
/ Da FL : GH=FO : OE 

=NV:\VG 
OK 



so mufs FL : GX) = (NV : KI seyn ' - 
p:q J lOK+FI:lK 

Damit KX>KE werde , mufs seyn 
VG: GS<OK:KE (lib.Lloc.IILFalli.bet.) 

also GS>KE 



folglich VN: f GS 1 )<OK+FI : KE 

lisrMj 

p:q 

4 

Beweis« 
Es ist p : qi = (OK+FIl : IK 



' ► 



S ist p : qi — jUJi.+ril 
VN:NMj l VN J 



also MNj=KI 
GSj^ 

folglich VG : GS):^OK : KI 
HG : GX 
OK : KX 

mithin KX=^KI 



» * 



l . 
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Fernqr ist p : q)<(OK+Fi; : KE 

-VN: NM) i VN j 

also ]Vl"N>KE * 



folglich OKI : fMNJ J<OK : KE 
VGI (GS>i 



mithin KX>KE 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc. IH. Fall l.Bew.j 

also FL : GX=p : q {wie lib. 11. loc. I. Fall 1. Bew.) 

Zus. 
Für eine andere, die Linien EH, EI, IF in W? 
Y5 Z schneidende gerade Linie OZ ist 

WG : GY>VG : GS (lib. L loc.IIL Fall 1. Zus.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib. IL loci. Fall 1. Zus.l.) 

iisithin bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 
den Funkte der Linie EI kleinere Verliältnifse^ als 
die entfernteren. 



Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB,. 

GK. (Fig. 68.) 

Änalysis. 

Buchst, wie zu Fall!., also ist die Aufgabe auf 
lib.L loclIL Fall 2. reducirt. 

C o n s t r u c t i o n. 
Buchst., wie zu Fall 1. 
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Determination. 
Damit der Punkt X zwischen K,G Hege, nitifs seyn 
OK. : GS>OK : KG (lib. I. loclll. Fall 2. Det.) 

also GSJ<KG 



folglich VN:TSlM»>OK+FI : KG 

Beweis. 
Es ist p ! q )>OK+FI : KG 

VN: ^MM 
GS 



folglich GS<RG 



mithin VG : GS>OK : KG - 

somit KX<KG(lib.I.loc.III.Fall2.Bew.) 
Auch ist EH ; GX=Vg";GS (lib.I. loclll. Fall 2.) 

also FL: (^=p:q (wie lib.II.Ioc.ILFaHl.Bew.) 

Zus. 
Für eine andere, die Linien KE, EH, FB in Y, 
Wj Z schneidende gerade Linie OZ^ ist 

WG : GY<VG : QS (lib. L loc. IIL Fall 2. Zus* i.) 

•' -• — . ■ ■ • 

also FZ : GY^p : q (wie lib. IL loc.L Fall 1. Zus. 1.) 

folglich bestimmen die dem Punkte I naher liegenden 
Punkte der Linie KE kleinere V erhältnifse , als die 
entfernterem • 

F a 1 1 4. 

Die Segmeute sollen liegen auf den Linien FA, 
GD. (Fig. 69) 
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* ' A 11 a I y s i s. 

• Buchst, wie zu Fall 1., also ist fUe Au%abe auf 
lib. I. loc. III. Fall 3. reclucirt. 

Cons truction. 

Buchst., wie zu Fall 1, 

Beweis. 

. Es ist EH : GX=OK : GS (lib. T. loc III. FalI3.Bew.) ; 

also FL : GX=p : q (wie lib. II. loci. Fall l.Bew.) 

Zus. 
Für eine andere, die Linien KD, EH, lA in Y, 
W, Z schneidende gerade Linie ist 

' , ' EW : GY>VG : GS (lib. I. loc. IIL FalJ3. Zus.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib. H. loci. Fall 1. Zus.) 

folglidh bestimmen die dem Funkte I näher liegen* 
den Punkte der Linie KD gröfserie Verhältnifse, als 
die entfernteren. 

II, a u f I A ( siehe pag. 58.). ( F i g. 70 — 104. ). 
Zieht man durch O die gerade Linie Oa^^ 
CD, und bezeichnet man mit a den Durch- 
schnit derselben, mit der Linie lA, so 
liege F 

'^ 1.) in a. (Fig. 70-^79.). Der Punkt G 
lieg e 

A.) auf der Linie IC. Dieser Fall 
ist erlediget durch lib« II. loc 11. 

B.) auf der Linie ID. (Fig, 1Q--1^.^ 
Bezeichnet man mit K den Durchschnitt 

10 
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der Linie CD mit einer durch O mit AB 
gezogenen Parallellinie OK, so liege der 
PuAkt G 

a.) in K. (Fig. 70 — 72.) (Loc. VII.). 



Fall I. 

Die Segmente sollea liegen auf den Xlnien 
FA, KD. (Fig. 70.) 

A n a 1 y s i s. 
Es sey LX die gesuchte Linie , so ist 

FL:GXi=p:q 
.FL.GXl:GX5i 
(ELVI. 4.16.) FO. OKI 
folglich GX, somit X, und OX der Lage nach ge- 
geben. 

Construction. 

Man mache HK=trKO, IKT = R, KParp, 
KQas q ) beschreibe über I H, PQ als Durchmessern 
Kreise, welche, die Linie KT in T, R schneiden, 
ziehe TX#RQ, und verbinde die Punkte O^X 
durch die gerade Linie OX, welche in L der, Linie 
FA begegne, so ist LX die gesuchte Linie. 

Eew^eis. 

Es ist FL : GX= f FL.GX^ : GX» 

FO.OK 

IG. GH 

TG^ 



KG^ 
PG 



GQa 
GQ 



Loc. FIl. U7 

, Z u s. 1. 

< 

"• Für eine andere, die Linien GD^ FA iu Y| Z 
" schneidende gerade Linie OY ist 

[ FZ>FL , GY<GX 

\ <; >- 

!; also FZ : GY>FL : GX 

folglich bestimmen die ^lem Punkte I näher liegenden 

'r Funkte der Linie 'OD gröfsere Verhältnifse , als dl« 

entfernteren. 

Zus. 2. 

Zieht mau durch den z^vveiten Durchschnitt T* 
des über IH beschriebeneu Kreises mit TK. «ine, ' 
i'.die Liuie CD in X' schueidcucle, mit RQ parallele 
;, Jjinie, so liegt X' zwischen G, I, oder in I, oder zwi« 



\ sehen I, C, je nachdem KX 




'K : KX'I = (t'K : 



also T'K : KXV = VT'K : KI 



folglich T'K» : KX'»K = >( \ T'K' \ '• Kl» 
p : q i(<>jjlK.K0i 

( PI : I!C 
-lind es ist, wenn die, die Linie AB in L' schneidende gerit^ 
de Linie OX' gezogen wird, FL' i GX'= ( FL'.GX') : GX'' 

FO.OK^ 
T'G» 
<==KG2 1 GQ» 

Es ist also eine Linie OX' gefunden, welche von 
den Linien FI, GC, oder FiS^ GC Segmente ia 



# 

I 
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iXttm g«geh«nen Verhältaif«e abschneidet, welcb 
Fall X , oder Fall 3. ist 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auF den Linien Fi 
Gl. (Fig. 71.) 

Anal y 818« Construction. 
Buchst. , wie zu Fall 1. 
Detenuiiia tion. 
Da Kl^KX wenleu soll, so iiiiifs seya 

TK:IU^TK:KX 



also TK'i 
1K.K0 



OK : KI 
FI : IK 




KXa 
KQ» 

q 



Beweis. 



F.» ist Fl : IK )^ 
OK: Kl ^ 
IK.KO^ :KPN 
TK» \ 



(p:q (DeL) 
^ RK' : KQ» 
TK» ; KX» 



) 



aVo Kir^KX 
Anxh ist VI : OA-^FUGX : GK» 



ä'«?^> Vt ; G\.-^p ; *5 ovit Fä**1, BewO 
7. « $» t. 

r^v ^Ä^ 4iiwVw^. <;i^ Uma GC, FB in Y 



r 
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FZ^FL , G\<GX 



also FZ : GY>FL : G^C 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegen- 
den Punkte der geraden Lhiie IK kiemere Verhält* 
iiifse, als die entfernteren. 

Zus. 2. 
Zieht man durch den zweiten Durchschnitt T,' 
des über HI beschriebenen Kreises mit TK eine, 
die Linie CD in X' schneidende, mit RQ parallele 
Xinie, so ist, wenn die, die Linie AB in L' schnei- 
dende gerade Linie OX' gezogen wird, FL':GX'=p:q 
(wie Falll, Zus. 2.)« Es ist also eine Linie OX' ge* 
funden , welche von den Linien F A , G D Segmente 
in dem gegebenen Verhältnifse abschneidet, welches 
Fall 1. ist 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, 
GC. (Fig. 72.) 

Änalysis. Construction. 
Buchst., wie zu Fall 1. 
Determination. 
Da KX^KI werden soll , so tuiifs seya 

TK : KI^TTK : KX 



also TK») : Kl>j = ^TK» : KX'^ 
IK.KO [ I }rK2 : KQ» 

FI IK ) \ \ p :q 

FI : IK J 



a5o Buch IL 

Beweis, 

Es ist FI : ik ) ~rp : q (Det.) 
FI.IK^ :KI2| )rk^:K02 
IK.KO' /tk^iKX^ 

also KI=KX 
Auch ist FL : GX=FL.GX : GX^ 



also FL : GX=p : q (wie zu Falll.) 
Zus. 1. 
Für eine andere* die Linien IC^IFinT^Z 
schneidende gerade Linie OY Ist 

FZ^FL , GY>GX - "^ 



also FZ : GY<FL : GX 

folglich bestimmen die dem Punkte I näher liegen« 
den Funkte grüfsere Verhältnifse, als die entfern- 
teren. 

Zus. 2. 

Buchst., wie Fall 2. Zus. 2. 

b.) auf der Verlängerung der Linie 
IK. (Fig. 73 — 75.) (Loc, VIIL) 



Fall I. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FA, 
GD. (Fig. 73.) 



Loc. riii. 



i5i. 



Analysis» • • 

Es sey XX die gesuchte Lihie, so ist FL : GX^ =P • q 

FL.KX; :.GX.XKi 

FO.OKJ 

also ist GX.XK gegeben. Da aurli RX~XG = GK^ 

gegeben ist, so ist (Dat, 85 ) GX, somit der Punkt X, 

und die gerade Linie OX der Lage nach gegeben, 

Co nstriict ion* s 

, Man mache OK#AB, IKH = R, HK=«KO, 

EK=KI^'KP = p, KQ = q, beschreibe über ÜE, 

'PQ Halbkreise, welche der Linie ID in N,V 

begegnen, ziehe PN, mache KVR = KPN, KT = 

TG, und beschreibe aus T als Mittelpunkt einen 

4Cfeis mit einem Radius =i=TR, welcher die KD 

in X schneide, so ist die gerade Linie OX die 

gesuchte. ^ 

Beweis. 

Es ist NK:KR=PK:RV 



also NK2 : KR'-^^ = PK•^:KV2 
EK.KHx :KX.XG|= PK : KQ 




GX 



Z u s. li 



Suchst., wie lib. IL loc. VIL P^all 1. Zus. i. 

Zus. 2. 
Bezeichnet nian mit X den zweiten Durchschnitt 
<les mit einem Radius =TR beschriebenen Kreises- 
mit der Linie GT , so fällt X zwischen I, C, oder 
in I, oder zwischen I,K, ' 



V 



t 
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je nachdem 1k|->K"X' , Ig| = 1gX' 

also KI.IG| = iKX'.X'G 



folglich FI.IK : KUG J/ = \( f F I. IK^ : IKX'.X'G 
FI: IG U<3|}eK.KH> ). KR» 



• ■ 



Auch ist NK2) : \ KR» 
FO.OK) |k.X'.X'G 
FL'.KX'i 

FL':KX' 

Es ist also eine Linie O X' gefunden, welche von 
den Linien FB, GC, oder FI, GC Segmente in deiu 
gegebenen Verhältnifse abschneidet^ welches Fall 3.» 
oder Fall 4. ist 

1 

F a 1 1 2. 

Die Segmente solleu liegen auf den Linien F A^ 

GK. CFi^.74) 

Analysis. 

Buchst., wie zu Fall 1., wenn KX + XG statt 
KX— XG, und Dat. 86. statt Dat. 85. gesetzt wird* 

C o a s t r u c t i o n. 

Man bestimme KR, wie in Fall !•, ziehe RMij^: 
CD^ welche einem tiber KG besolu iebenen Halb- 
kreise in M begegne, fälle von M ein Perpendikel 



Loc. rui. i5S 

VrX auf CD, und ziehe OX, welche der Linie lA 
XX L begegne, so sind FL^GX die gesuchten Seg- 
ne nte^ 

Determination« 

, Damit RM den über KG beschriebenen Halb- 
creis erreiche, mufs seyn KR^|KG. 
Nun ist NK : KR-PK : KV 



also NKnTK.R2=PKJ : KV» 
HK.KE \ = p : q 

FO.OR 

folglich inufs seyn p : q^FO.OK : JKG' 

Beweid. 

Es ist p s q 1 =FO.OK : |KG» (Det) 

PK' : KVa^ 
NK^icKR» 
FOOK'i 

also KR»=|KG2 



folglich KR=|KG 

mithin berührt (Fig. 74. a.), oder schueidet (Fig. 74. b.) 
der Kreis die Linie RM. 

Nun ist NK : KR=PK : KV • 



also FL : GX=p : q (wie zu Fall 1.) 
Zus. ^ 1. 
Fiir eine, in Fig. 74. a. die Linien KG, FA in 
y, Zj schneidende gerade Linie O X ist 



s 



/ - 






hik"f/ ' 
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KY.YG<KX.XG CEl. II. 5.) 



also NKn : RY.YGJ>rTSlR-^: IKX.XG 

fo.okJ ( ] \ K^^' 

FZ.O) j ( p:q 

FZ : GY / 
folglich bestimmt der Halbirung'spunkt von KG ein 
kleineres Verhältnifs, als jeder, andere Punkt dieser 
Liuie. 

Auch ist für eine, die Linien KG, FÄ in y, J 
schneidende gerade Linie 05, wennyX>XY5 

Ky.7'G<K.Y.YG (El. IL 5.) 



also NK5) :Ky.yGl> 
FO.OK 
F5.Ky 

Fa: Gy 



NKi ) : KY.YG 
FO.OK 
FZ.KY 

FZ:GY 



mithin bestimmt jeder dem Halbirüngspnnkte von KG 
näher liegende Funkt dieser Liuie eiii kleineres Ver* 
hältuifs, als der entferntere. 

Zus. 2. 
Fällt man in Fig. 7l. b. von ^lem zweit(?n Durch- 
schnitte M' ein Perpendikel M'X' auf CDs so ist. 
auch, wenn die I/inie O X' die Linie F A in L' schnei- 
äet, FL' : GX'=ap : q , wie vorhai. 



Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien Fl, 
GX. (Fig. 75. a,) 

Analysis. Construction. 
Buchst. , wie zu Fall 1, 
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Determination. 
Damit X auf IC falle, mufs werden 

IK=:KX , IG=GX 



also KI.IG^KX.XG 



folglich FI.IK:KUG; = MF0.0KJ :KXJCG 

FI: IG i-)JFL.K.xi 

FL:GX 
p:q 
Beweis. 

Es ist p : fl J^\Y^ ■ ^^ 
PK :KQ f JIfi.IK| :KI.IG 
PR2 : KV2 1 \ TSIK2 \ 
NK.2 : KR») 

also KRJ/ = IKI.IG 
TR2 ; -TK' \ \ TP-TK» 
TXJJ 

folglich TX2=TP 



> mithin TX=TI 
Ferner ist NK : KR=PK : KV 



also FL : GX=p : q (wie zu Fall 10 
' . Zus. 1. 

Buchst., wie Üb. IL loc. VIL Fall 3. Zus. 1. 

Z u s- 2, 
Zieht man durch den zweiten Durchschnitt X' der 
Linie KT und des aus T als Mittelpunkt mit TR als 



• 



« 



j 
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Radius beschriebenen Kreises die gerade Linie Ol 
welche IR in LV schneide, so ist FL':GX'=p: 
wie aus Falll. Bew. erhellet. Es ist also eine Lii 
OX' gefunden, welche von den Linien FA, GD & 
juente in dem gegebenen Verhältniise abschneid 
welches Fall 1. ist. 



Fall 4. 

. Die Segmente sollen liegen auf den Linien I 
Gl. (Fig. 75. b.) 

Aualysis. Construction. 

Buchst., wie zu Fall 1. 

Determination. 

Damit X auf KI liege, mufs seyn 

KÜZ^l , GX=GI 



also KI.IG=KXJCG 



lolglfchFI,IK:Kl.IG| = (^FO.OK; : KX.XG 
F1:1G I |)FL.Kx( 

FL : GX 
p:q 

Beweis. 

Es ist p : q)^(FI '• I& 
PK : KQ I } iFI.IK/ : KLIG 
PK« : KVs[ l\ NK> 
NKS : KR»1 



,\ 



lioc. IX. iSj 

also KR'^ = IKI.IG 



^u 



folglich TRJ^TI 
TXJ 
Ferner ist NK : kR=PK : KV 



also FL ; GX=p : q (wie zu Fall 1.) 
Zus. 1. 
- BucW, wie lib. II. loc. VII. Fall 3. Zus. 1. 

Zus. 2. 
Buchst. , wie Fall 3. Zus. 2. 

c.) auf der Linie KL (Fig* 76-79.) 
(Loc. IX.). 

Fall I. 

• I 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien" FÄ, 

GD. (Fig. 76.) 

Analysis. 

Wie zu loc. Vin. Fall 1.^ Wenn nur GX--XK 

Statt KX— XG gesetzt wird. 

Construction und Beweis. 

Buchst, , wie zu loc. VUL fall 1. 

Zuss« 1. 2« 

Buchst. , wie loc. VIII. Fall 1. Zuss. 1. 2. 

Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FS^ 
OK. (Fig* 77. a.b,) 
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$ 

I 

Analysis. Construction* Determination. 

Beweis. Z US s. 
Buchst, , wie zu loc. VIII. Fall 2. * - 



Fall 3-, 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI^ 
GC. (Fig. 78.) 

Analysis* Construction. Determination« 

Beweis. Zuss. 1. 2. 
Buchst. , wie zu loc. VIII. Fall 3* 



\ ^ 



Fall 4. 



Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB^ 
GL (Fig. 79) 

Aualysis. Coilstruction. Dete rm i n a ti p n« 

Bewe;iß. Zuss. 1. 2. 
Buchst. , wie" zu loc. VIIL Fall 4» 

2.) auf der Verlängerung von la. 
(Fig. 80 — 98.) Der Punkt G liege • 

A.) auf der Linie IC. 

Ist erlediget durch lib. IL loc, HL 

B.) auf der Linie ID, nainenllich) 
wenn OKi^AB gezogen wird, 

a.) i n K. Ist erlediget durch lib. II. loc. VIIL 
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b. ) auf der Linie KD* Bezeichnet 
an mit E den Durchschnitt der Linie 
D mit der geraden Linie OF, so Hege 
tr Punkt G 

cu) in E. (Fig. 80— 81.) (Loc. XI.) 



Fall I. 

Die Segmente sollen liegen «auf den Linien FZ, 

X). cFig.sa) 

Analysis. 
Buchst. ) wie zu IIb. U. loc. I. Fall 1., also ist die 
ufgabe auf lib. I. loc. IIL Fall 1. reducirt. 
, Construction. 

Buchst. , wie zu lib. 11. loc. VL Fall L, 
Determination. 

Vermöge lib. 1. loc. IIL Fall 1. Det. mufs seyn 

VG : GS<OK : KE 

also I GS |>RE 



folglich VN : ]SIMJ<IVN : KE 

p : q \ JfI—OK : KE 

• Beweis. 

Es ist p : qJ<lFl-OKJ : KE 

VN: kNMn ) VN 
GS 

also GS>KE 



. I 



:i 



i6ö ' Buch II. 

folglich VG : GS|<OK : KE 
OK : KXJ 



mithin KX>KE 
Auch ist EH : GX=VG:GS (lib.I.loc.in. Falli.) 

also FL : GX=p : q (yvie lib, II. loci. Fall i.ßew.) 

Zus. 
Für eine andere, die Linien ES, KH, FI in Y, 
W> Zi schneidende gerade Linie OY ist 

EW : GY^VG : GS (lib. L loc- III- Fäll i. Zus.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib. nJoc.L Fall i.J^us.l.). 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher liegenden 
Funkte der Linie ES gröfsere Verhältniise^ als die 
entfernteren. 

Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linicfn FA, 

Gl. (Fig. 81.) . ' ' 

Analysis. 

Buchst., wie zu lib. 11. loci. Fall!., also ist dk 

Aufgabe auf lib.J. loc IIL Fall 2. re-ducirt. 

Construction. 

« 

Buchstäblich , wie zu Fall 1. 

Determinatiou. 

Vermöge lib. I. loc. III. Fall 2. Det. luufs seya 

VG : GS>OK : KE 



also ^GS;<KE 
MNJ 



.1 

I 
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folglich VN : NM I > i VN ; KE 

p : q i JFI— OK : KE 
Beweis. 
Es ist p : q)>\FI-OK./ : KE 

VWrlNMn \ VN 

also GS<:KE 



folglich VG : GS i>OK : KE 
OK:Kx{ 

mithin KX<KE 
Aiidii8tEH:GX==^VG:GS (lib.L locULFalll) 

also FL : GXrtr p : q (wie Hb. IL loc. I. Fall 1« Bew.) 
I Zus. 

: Für eine andere, die Linien EH,£K,FLinW, 

T9 Z schneidende gerade Linie 07i ist 

I EW : GY^VG : GS (lib.Lloc.IIL FaU^Zas.) 






also FZ : GY^p : q (wie lib.U. looL Fall 1. Zus. 1.) 

; folglich bestimmen die dem Pankte I näher liegenden 
I Pnnkte der linie EK grOlsere Verhältnilse, als 
entfernteren. 



i • 



Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB^ 

GL (Fig.«l.) 

AnalysiSe 

Buchst« virie zn lib»II. loc.L FallL, also ist die 

Aji%abe aof lib. L loc IIL Fall 3. redocirt. 

11 



K 



Ijoc. XL 



i65 



EW : G'Y<VG : GS (Hb, Lloc. III. Fall 3. Zus.) 



I 

also FZ : GY<p : q (wie lib.n.loc.LFalll.?;us.lO 

mithin bestimmen die dem punkte I näher liegen- 
den Funkte der Linie IK kleinere Verhältnifsej als 
clia entfernteren« 



Fall 4.. • 

Dj6 Segmente sollen Hegen auf den Linieii PI^ GC. 

Analysis« Construction« 
? . Buchst., wie zu Fall 3. 

Deteroiination« 






'( 



Damit KX^KI werde , mufs seyn 

HG:Gxi 

Da nun FL : GH=F O : ÖE 

=NV : VG 



l- 80 mufe seyn FL : GX|- ^ NV i 

p:q i^(FI-OKi 



:KI 



>'. 



Beweis. 



Es ist p : qJ = IFI-OK./ : KI (Det) 

VN:NmI ) NV 



*» 



also MN|=KI 
Gs\ . 



I ' 



I % 
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Construction. 

Bachst.) wie zu Fall i. 

Determinatipn. 

Damit KX^K.1 werde , mixÜi seyii 

OK:KX(=OK:KI 
HG ; GXJ 
Du aon l'L : GH=FO : OE 

=NV:VG 



I 

/ 



«o mufs seyn FL : GHi = INV : KI 

p:<l i JFl-OK.:KI 

Beweis.' 

Es ist p : qi = IFI-OK/ : KI (Det.) 

VN:NM( ) NV 



also MN^^KI 
GS 



i 



folglich VG : G S ) =OK : KI 
HG : GX 
OK.KX 

miüiin KX=KI 

Ferner ist £H:GX=OK:GS (lib.I.Ioc.III»Fall3.Bew.) 

also FL : GX=p : q (wie lib.ILlocLtalli.Bew.) 

Zus. 
Fllr eine andere, die Linien BI, IK, EH in 
Z, Y^ W schneidende gerade Linie O Z ist . 



Loc. XL i6S 

EW : G'Y<VG : GS (llb.L loc. III. Fall S. Zus.) 



also FZ : GY<p : q (wie lib.n.loc.LFalll,Zu8.1.) 

mithin bestiaimeu die dem Punkte I iiälier liegeu« 
den Funkte der Linie IK kleinere Veriiältnifsoj all 
die entfernteren. 



I 
i 



Fall 4.. • 

Di6 Segmente sollen Hegen aaf den Lialea PI^ GC 
iK.83.) ; 

Analysis. Construction. 

Bnchst« wie zu Fall 3. 

Determination, 

Damit KX^KI werde ^ mufg seyn 

HG:Gxi 
Da nun FL : GH»F O ; OE 



80 rnttb 



seyn FL : GX| = ^ NV I :U 
p:q P^FI-OKi 

Beweis. 

Es ist p : qj = ^F1-0K; s KI (Dtt) 

VNrNMJ / NV j 

also MN/^K.1 

Gsr 
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folglich VG : GSJ^OK : KI 
HG:GX ^ 
OK:KX' 



\ -• 



mithin KX^KI 

Ferner ist EH : GX-^OK : GSi 

— [ (wie za Fall ».J 

also FL : GX=«p : q V 

Zus. 
Für eine andere, die Linien Cl,IF,EH in. 
Y^Z, W schneidende gerade Linfe OY ist ' 

E W : GY<VG : GS (üb. L lot. IIL Fall 3* Zut.) 



also FZ : GY<i):q (wielib.IL locL Falli. BewJ 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher liegenden 
'Punkte der Linie IC gröfsere Verhäitnifsev als die 
. entfernteren« 

ß.-) zwischen K, E. (Fig. SU" 90.) 
(Loc. XII.) 



Fall I. 

Die Segmente sollen liegen auf den Liniea FB^ 

Gl, (Fig,840 

Analysis. 

Buchst. 9 wie zu lih. II, loc. L Falll.» also ist die 
Aufgabe auf üb. I. loc. VL Fall 1. reducirt. i 

. Construction. 
Buchst, wie zu lib. ü» loc. I. Falli. 



Loc. XU. 
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Determination. 

I 

Damit der Funkt X auf KI falle, mufs KI^KX 

' Kun ist KX.XSJ=EK.GS 

X«n'— \oK»n \vennKa=aS 

also aX=VjKS^+EK.GS 
folglich mufs seyn Kl = iKS + VfKSa-»- EK. GS 



lithln KI«-IK.KS+äKS'=J'^S»+EK-GS 



60111 it Krr^a iK.KS 1+EK.GS 

j |lK(SG-GK)\ 
UIK+KE)GS| - IK.RG 
\ lE.GS \ 



demnach KI(1K+KG)J =IE.GS 

KL IG 



also Kt : I E 
ÖF:FE 

VN:NG 



SG ) : Gl 



folglich VN : NM| ' )NG : Gl 
p:q i i FI:1G 

Beweis. 
Es ist p : qr.FI : IG (Det>' 



also KICKX, wie aus der Dctec* . 
miaatiön leicht hervorgehet. 



I , 
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Audi ist EH : GX=OK : GS (lib.I. locVI. Falli.) 

9)80 FL : GX=p:q (wie lib.II, loc. 1. Fall 1. Bew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien BI, IK^EH in Z, 
Y , W schneidende gerade Linie O Z ist 

EW : GY^VG : GS (lib. L loc. VL Fall 1. Zus. 1.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib.H. loci. Fall 1, Zas.l.) 

mithin bestimmen die dem Punkte R näher liegen- 

deui Funkte der Linie IK grüfsere Verhäitnifse^ als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten l!)urchschnitte R' 

des Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf ' 

TU, so schneidet dasselbe die Linien EG,.FA,EH 

(verm. lib. L loc. VL Fall 1. Zus. 20 in X' so, dafs 

EH':GX'=VG:GS 



also FL' : GX =p:q (wie lib. iL loc.L Fall i. Zus. 2:) : 
mitliiu ist eine Linie OX' gefunden, welche von den 
Linieu FA, G£ Segmente in dem gegebenea Ver-» 
hältnifse abschneidet , welches Fall 4. ist. 



Fall 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI, i 
GC. (Fig. 85.) 

Analysis. Construction« 

Buchst) wie zu Fall 1. « 

Determination. 
Damit der Punkt X auf IC falle^ luufs KJ^KX seyn* 



/ 



• ■ 
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Man ist KX.XS=£K.GS 



also aX= ViKS^+EKG« (wie Fall l.D«t) 
folglich mufs seyn KI^IKS+VjK^^h-EK.GS 



mithm KP-IKXS+iKSa=iKS^-»-EK.GS 



somit KP= ( IK.KS-»-I:K.GS 

IK.GS-1K.KGh-EK.GS 
lE.GS-IKJßLG 

demnach KI.IG=^IE.GS 



also KI: IE ^=SG : Gl 

VN:NG< 



P 



folglich VN : NM>^FI : IG 

Beweis. 
Es ist p : q^FI : IG 



also KI~ KX , wie aus der Üeter- 

lination leicht hervorgehet. ^ 

Auch ist EH : GX=OK : GS ] 

((wie EU Fall i.) 

also FL:GXr=p:q S 

Zu 88. 1.2. 

Buchst., wie Fall i. Zussi i. 2. 

Fall 3. 

9 

Die Segmente solleo liegen auf den Linien P L , 
K. CFig.86.870 
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A n a 1 y 6 1 8. 

Buchst. 9 wie zu lib.n. loci. Fall i.^ also ist di» 
Aufgabe auf lib. I. loc. VI. Fall 2. reducirt 

Con>struction. 
Buchst. , wi6 zu lib. II. loc. L Fall 1. 
Determination. 
Vermöge lib. I. loc^ VI. Fall 2- Det. molk teyn 

GS=KEh-EG— 2>/kE. kg 



aUo VN:GS| = r VN | : KE^EG-2VkE.EG ^ 
p:q i IfI-ÖKJ 

Beweis. 

Es ist p:q| = ^FI-OK/ :KE+EG-2>/kE.EG 

VN-.GSJ i VN 

*»— —— »11 I ■ I U I II 

also GS^KE+EG-2VkE^ ^ 

mithin berührt (Fig.860i oder schneidet CFig.87.) det 

Kreis die Linie TU* 

Awh ist EH : GX=VGtGS (lib.LlocVL Fall 2.) 

also FL : GX=:p : q (wielit).II.loc.LFalll*B€W.] 

Zus. !• 
Für eine andere, in Fig. 86. die Linien GK, EH, 
FA in Y, W, Z schneidende gerade Linie OY ist 
EW : GY>VG : GS (lib. I. loc. VL Falt 2. Zus. 1.; 

also FZ : GY>p:q (wie lib. IL löc. IV. Fall 2. Zus. i; 
uiithin bestimmt der Halbirungspunkt X von KS 

für welchen EXäVkeTeG, ein kleineres Verhall 
Ulis ^ als ieder andere Punkt der Linie KS« 



Auch ist für eine, die Linien GK, EH, F A in 
'/, ß^ 8 schi^eidencle gerade Linie O ^ , wenn 7X>*XY) 
(vermöge desselben Zusatzes) 
'E?:Gy>EW:GY 

aUö F^ : Gy>F Z : GY (wielib.IL Ipc.IV. Fall2.Zus.i.) 

mithin bestimmen die dem Halbirungspunkte vQn RS 

nähe;r liegenden Punkte kleinere Verhältnifsen als die 

entfernteren. . > 

Zus. X 

Errichtet man in Fig. 87. in dem zweiten Durch- 
schnitte R' des Kreises und der Linie TU ein Per- 
pendikel auf TU9 so schneidet dasselbe die Linie KG 
^ Cverm. lib. L loc. VL Fall 2. Zus. 2) so, dafs, wena 
die, die Linien £H,F A in H > L' schneidende gerade 
Linie OX' gezogen wird, 
s. EH' i GX'= VG : GS 



also FL' : GX'=p : cj (wie lib. IL loc. L Fall 1. Zus. Z> 
mithin ist eine zweite Linie OX' gefunden, welche 
von den gegebenen Linien Segmente in dem gegebe- 
nen Verhältnifse abschneidet» 

< 

' . Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FA^ 

GD. (Fig.85.) . . 

Analysis. 

Buchst., wie zu lib. IL loci. Fall 1., wenn man 
H', X', L' statt H, X, L setzt, also ist die Aufgabe auf 
lib. i. loc. VI. Fall 3. reducirt. 

Construction« 

£uch9t. , wie zu lib. IL loc. I. FaU i« , Wenn man 
H', X', R', L' sUtt H, X, R, L 5cUt. 
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Be'weis. 
Es ist EH' : GX'* VG : GS (Üb. I- loc. VI. Fall 3.> 

* 

also FL' : GX'* p : q (wie lib.ILlocI. FallLZusa.) 

Zus. 1- 

■ 

F*4r eine andere, die Linien EH, EG^F A in W» 
Y', Z' «chneidende gerade Linie OY' ist 

EW : GY'>VG:GS (lib.L loc,VLFair3.Zus-l.> 

also FZ' : GY'^p : q (wie IIb. IL locJV. Fall 3. Zvlb. 1.) 

mithin bestimmen die dem Punkte I Jiäher liegen- ; 

€\9fn Punkte der Linie EG gitSßere Verhältuifse^ ab j 

die entfernteren. 

Zus. 2» > j 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R ■ 
des Kreises und der Linie TU ein Perpendikel auf | 
TU> so schneidet dasselbe die Linie K'C zwisclien '* 
1^^ C, oder in I ^ oder zwischen K, I) 




je nachdem KI< 

oder, da KX.XS=5EK.GS 

folglich aX=V|KS'^-EK.GS, wenn Ka=aS 
je nachdem K l| = kKS+ ViKS^+EK^GS 



also p : q< = >FI :IG (wie Fall 1. 2.) 



Auch ist EH : GX=VG:GS (lib.L loc.VLFall3.Zus.2) 
also FL : GX=p : q (wie lib. IL loci. Fall l.Bew.) 



I 
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mithin ist eine Linie O X gefunden, ^reiche von den 
Linien FI^GC, oder FB^GI Segmente in dem ge- 
gebenen VerhäHnifse abschneidet, welches Fall 1«, 
oder Fall 2. ist 



Falls. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FZ, 
GD. (Fig,88 89.) 

Analysis. 
-Buchst., wie zu Hb« IL loc. L Falll., also ist 
die Angabe auf Hb. L loc. VL Fall 4» reducirt. 

Construction, 
Buchst* , wie zu lib. IL loc. L Fall 1. 
Determination. 
Vermöge Üb. L loc. VL Fall 4. Det mufs seyn 

GSrGE+EK4-2VGK£K 



i 



.^1 



also VN : y GS n = ^ VN ) : GE+EK+2v'gE.EK. 



p:q 
I ^ , Beweis. 

£s 

VN 



ist p : q; = IFI-OKJ : GE+EK+iVöE.EK 

W.-Gsi i VN i 



folglich GS=GE+EK-t-2VGE.EK 

mithin J^eiührt (Fig. 88.) , oder schneidet (Fig, 890 
der Kreis die Linie TU. 
-t Ferner ist EH : GX=OK : GS (Hb. I. loc. VL Fall 4.) 

\ slIso FL : GX=.p:q (wie lib. IL loc. L Falli-Bew.) 



i7a 



Buch IL 



Zus. 1 

Für eiae andere, in Fig. 88. die Linien Ej 

EH, FI in Y,W,Z schneitUntle gerade Linie OY f 

EW : GY<VG ; GS (lib. I. loc. VI. Fall 4. ZasJ 

also FZ:GY<i);q (wie Mb. II. loci. FalU. ZnsJ 
jnitliiii bestimmt der Funkt X, für welchen £X«I 
VGb;. HK, ein grüfieres Viirliältnifs , als )eder 3 
«lere Punkt der Linie ES. 

Für eine, die Linien ES, EH, 
schneidende gerade Linie O y ist, ' 
Cvenn. desselben Zusatzes) 

E^ ; G7<EW : GY 



FI 



yX>xl 



alsoFiS : G7'<FZ:GY (wie Üb. II. loc. III. Fall 4. Zus. | 

mithin bestimmen die dem Punkte X nähet liegeatiT 

Punkte grörsere Verhältnlfiie, als die eutferutcreua 

Zns. 2. 

Errichtet man in Fig. 89. in dem zweiten Diin 
schnitte R' des Kreises und der Linie TU ein I^ 
pendikel aut TU, so schneidet dasselbe die Lq 
ES in einem Punkte X*, so, dafs, wenn die, 
Linien EH, FI in H', L' schneidende gerade . 
OX' gezogen wird, v 

EH' : "gX'=.VG : GS (lib. I. loc. VI. Fall 4. ZusJ 

also FL: GX'=p ;q (wie lib.U. loc.L Fall 1. Zus. j 

Es ist mithin eine zweite Linie gefunden^ weld 

von den gegebeneu Linien Segmente in deiu gegeti 

nen Verhättuifse abschneidet. 






7.3 auf der Verlängerung von K^ 
(Fig. 90 — 92.) (Loc. XIII.) 
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Fall I. 

Die Segmente soUeu liegen ahf den Linien f*I, 
Gt)* (Fig. 900 

Analysis. 
Buchst. , wie zu lib. IL loc« L Fall 1«, also ist die 
Au%abe auf üb. L loc. IV« Fall 1. reducirt. 

Construction« 
Buchst , wie zu üb. IL loc. L Fall i. 

Beweis« 
Es ist EH : GX=VG : GS (lib.L loc IV. Fall 1.) 

also FL : GX=p : q (wie lib.II. loci. Falll.Bew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien GS, KH,FI in Y, ' 
W# Z schneidende gerade Linie OY ist 

EW : GY^VG : GS (lib.L loc. IV. Fall i. Zus.l.) 



also FZ : GY>p : q (wie lib. IL loc. L Fall 1. Zus. 1.) 

mithin bestimmen die 'dem Funkte I nähei^ liegen- 
den Funkte der Linie GS grOfsere Verhältnifse , als 

die leatfernteren« 

,Zus. 2. 

En^ichtet man in .dem zweiten Durchschnitte R' 

# 

der Linie TU und des Kreises ein Perpendikel auf 
TU) so schneidet dasselbe (verm. lib.L loc. IV. Fall L 
Zus. 2.) die Linie E K in einem Punkte X' so , dals, 
virenn die« die Linien EH, F A in H', U schneldeade 
gerade Linie OX' gezogen wird^ 
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EH' : GX'=VG : GS 

also Fl/:GX' = p:q (\rie lib. IL loci. Fall 1. Zi 
uiithiii ist eine Linie OX' gefunden, welche voi 
Linien FA, GC Segmente in dem gegebenen Vei 
nif^e abschneidet^ welches Fall 3. ist« 

« 

Fall 2. 

Die Seirmente sollen liegen auf den Linien 

GE. CFis-9L> 

A Q a 1 y s i s. 

Beeilst % vrie zu lib.IL loci. Palll., also ifl 
Ax4x>e a«u li^ L Ioc,IV, Fall 2. reducirt. 

Construction. 
BccbsL» n ie zu lib. IL loc L Fall 1. 

Beureis« 
?.< 2St HH : GX==VG : GS (lib.L loc IV. Fall 



awäc ?1 : OX»p : q ;\vielib.ILlocI.FallLE 

Zus. i. 
rir ^^tt>f »c«7(« Qie Linien GS^EH, FI i 
W . r ^-j;uitiu>^> penKl« Linie O T ist 

£W : v?\^\i : G>S ;ah.L loci Vi Fallü- Zi 



i.5*> y^ ' v;\^^* : q Cwie Üb. IL loc I. Falll. I 

Äa.i " a :^rs^ uJ4i^f.i cje «ütfui Punkte I näher li( 
^;.u y^-.- v-n ^trc lldi« KG kleinere Verhältnifse 

V:- xu»ic äx^ La deja zireiten Durchschnit 
>V;^ V -«s?^ :tjx, ^er linle TU ein Perpendike 
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TU f 90 fallt der Durchschnitt X' desselben mit 
der Linie l^C zwischen K, I, oder auf.I, odei* zwi- 

sehen 1, C, ]e nachdem K I 



:q|=VFI:IG, wi^ 



oder) je nachdem p:q< = >FI:IG, wieausFall4. 

undFallS. erhellet Und es ist> wenn die, die. Linien 
EH, IB in H', L' schneidende gerade Linie OX' gezo- 
gen wird, EH': GX'=. VG:GS (lib.L locIV. Fall 2. Zus.2.) 

also FL' : GX'=p:q (wie lib. ILloc. I. Fall L Zus.2.) 
mithin ist eine Linie O X' gefunden, welche von den 
Linien FB, Gl, oder FI^ GC Segmente in dem ge- 
gebenen Verhäituifse abschneidet , welches Fall 4.) 
oder Fäll 5. ist 



Fall 3. 

.' Die Segmente sollen liegen auf den Liniea FA, 

GL (Fig,90.) 

Analysis* 

Buchst, wie zu lib. II. loc; I. Fall 1., wenn man 

daselbst L\X', H' statt L, X, H setzt, also ist die 

Aufgabe auf lib. I. loc. IV. Fall 3. reducirt» 

C onstructi on. 

Buchst, wie zu lib. IL loc, I. Fall 1., wenn 

man daselbst R', X', H', L' statt R, X, H, L setzt. 

Bew^eis* 

Es' ist EH' : GX'=OK : GS (lib. I. loc. IV. Fall 3.) 

also FL' : GX'=p : q (wie lib. U. loci. Fall 1. Zus.2.) 



/ - 



I 
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Auch ist EH' : GX'-rVG : GS Cllb.I. loc.1V. Fall*.) 



also FL':GX'=piqtwielih.II.loc.r.Falll.Zus.a.) 

Zus. 1. 
Flir eine aiirlere, flie Linien Kl, Iß, EH in V, 
Z', W schneidende gerade Linie Ü \" ist 

EW : G\" JVG iGS (lib. I. loc. IV. Fall 4. Ziis.l.) 



also FZ';G\"^ii;(]{wielib.ILloc.IV.Fall3.Zus.I.) 
mithia bestimmen die dem Pnnkte I nälier liegenden 
Punkt« der Linie Kl gviifsere Verliällnifse , als die 
eutfcrnteren. 

Zus. 2. 
Errichtet man in dem zweileu Durchsrlinilte R 
des Kreises Und der Linie TU ein Pcrpemlikel auf 
TU, 80 schneidet dasselbe (verui. lib. J. loc.IV.Fall4. 
Zus. 2.) die Linie GE in dem Ptinkle X so, «läfs, 
wenn die, die Linien LH, FI in H,L schneidende 
gerade Linie OX gezogen wird, 
EH : GX=VG : GS 



also FL: GX = p : q (melib.H.loc.I, FalU.Bew.) 
mithin ist eine Linie OX gefunden, welche von den 
Linien FI, GE Segmente in i\eia gegebenen Verhalt- 
nirse abschneidet, welches Fall 2- ist- 



Fall 5. 

Dia Segmente solJeii liegen anf den Linien FI, 
GC. (Fig. «!.) 



Loe. XIII. 



M9 



Analy8i9. 
Bactist«, wie zu Üb. II« loc.L Falll«, also ist dia 
Aufgabe auflibiL loc.lV. Fall4. redufcirt. 

Construction« 
Biichst> wie zu üb. IL loc« I. Fall 1. 

Determiuatioii« 
Damit der Punkt X auf IC liege,' mofs KI^KX ieyn. 

Nun ist KX.XS ) =EBL.GS 
aXa- S «K' 



— .i>i— — ■ m . ' ■ ■' 

äiso «x^Viks'^eilgS 

folglich mufs seyn KI=>/iKS'+EK.GS-|KS 



MMMMte 



mithin 0»-«-IKJLS+jKSi=jKS9+EK.GS 



somit K15= i EK.GS- J IK&S 

■^ fIK(E6-GS) 

IE.GS— IKKG 



demnach K.I(IK+KG)J-IE.G8 

KI. IG \ 



also KI:IE1=|SQJ : Gl 

.VN;-.'NG 



< •• ■ 



folgUch VN : NMJ^ING : Gl 



-.•■•< f I 



I 



El ist p : q"FI ; Ift 



Determlnatian erhellet. 

Auch ist EH : GX=OK. : GS (lib-I- loc.IV. Fall4.!> 



folglich FL:GX=p:q (wie lib-lLIocI. Fall l.I 
Zus. 1. 
Für elue andere, die LiniAii IC, IF, EU in 
Z, W schneidende gerade Liiiie OY ist 

EW : GY>VG : GS (lib. 1. loc, IV. Fall 4. Za 

also FZ:GY^p:q (wie lib.II. loci. FalU. Za 
mitliia bestiiumeu die dem Punkte I uäher liegea 
Fuukte der Linie IC kleinere VerhSUnifse , als i 
entfernteren. 

Zus. 2. 

Buchst, wie FalI4, Zus.X^ wenn man K',^ 
B', L' statt R, X, H, L setzL 



c.) auf der Linie KI. (Fig. 93 — 9 
(Loc. XIV.) 

Fall I. 

Die Segmente sollen liegen aat den L!e 
FI, GC. (Fig. 93.) 

Analysia. 
Buchst., wie zu lib, II. loci. Falll., also iBk| 
Äurgabe auf Üb. I. loc. VII. Fall 1, ledncirL 



XcrcL xur. 



*^f 



Backst^ wir to. lih.IL jooL F£ L^ also ist (&• 
u^aLe asf Uh.L jqcIV. Fa^^-IL mfnciEt. 

CosstTKctreoL 

DctcFHiixatEoa. 
Danut dir Pskl X mT I£ lie^e^ Mifr Kl] 

Kon st K3LX5^=rEKjGS 




Iso ^H^^iKS^VU^ 



aiAo 



folglich miils tejn KI^ViK3>-i-E3LGS— {KS 



somit KP^'f EX.GS-)IKJLS 

^} /IKCKG-68> 

flE.G8— IK.KG 

demnach KKIK+KG)|^IE.G8 

KI.IG i 

also Kl:IE)=lSG/ :GI 
OF:FEV'*^JMN 
VN : Ng\ 



folgUch VN : NMi = ING : Gl 
. p:q- ntl:IG 



« 

•■ » ■ t I I . ' 



/ 



ilo .Buth IL 

Beweif. 
El ist p : q^Fl : JCr 

also KI^KX« wie leickt aus der 

Determination «rheliet. 

Auch ist EH : GXr:=OK : OS (lib.i. locIV. Fall.4.) 

folglich FL : GX=p : q (wie IIb. 11. loci. Fäll l.Bcw.) 

Zus« i. 
Für eine andere » die Linien IC, IF, EH in Y, 
Z, W schneidende gerade Linie O Y ist 

EW : GY>VG:GS (Üb. I. loa IV. FalU. ZuWl.).! 



also FZ : GY^p : q (wie Üb. IL loci. Fallit Zu8.lj 

mithin bestimmen die dem Funkte I näher liegenden 
Funkte der Linie tC kleinere Verhältniise^ .als dii 

eniferntereliu ^ 

Zus» 2. 

Buchst^ wie Fall 4. Zus. 2., wenn man R', X^l 
B', L; statt R, X, H, L setzt 



/ 



cO auf der Linie K.t. (Fig« 92—98.)^ 
(Loc. XIV.) 



Fäll 



t. 



Die Segmente sollen liegen auf den Linitij 
FI, GC. (Fig. 93.) 

Änalysis. 
Buchst > wie £Ü lib«il. loci. Falll«, also bt 
Aufgabe auf üb« I. loc VII. Fall L redncirt 



Loe. IHK. \%\ 

CoastracttoiL. 

E ef erBiaation. 
l^ainii der Fbakt X ac: IC li^zc. mclf EI^X seyo, 

Knn ist KX-XS^sELGS 



•^ 






nmmmmw ' 



KLIG t 



also KI: IE /^« ^>« Cl 
folglich VS : XMi;:. *N'0 1 <'>! 

EsUlpifC^ Vi ^f>^ß 
Determinatioa benfoqstiMiL 






ift4 Buch IL 



Fall 3. 

I 

Die Segmente soUeu liegen auf eleu Linien FB^ 
GK, CFig,95,96») 

Aiialysis. 
Buchst», wie zu üb. IL loc. !• Fall 1. , also ist dio 
Aufgabe auf üb. I. loc, VII. Fall 2. reducirt. 

Construction. 
Buchst^ wie zu lib. IL loci. Fall 1. 
V Determination. 

Vermöge lib. I. loc. VII, Fall 2. Det. inufs seya 

. GS^GE+EK— 2>/gE.EK 



aUo VN I ^ GS n = l VN ; : GE+ EK-2VGE.EK. 
(nMU JFI-OK.i 

Beweis, 

Es ist p : q; = ^FI— OK| :GE-hEK-.2>/gE.EK. 

VN:Gsi ) VN 

also GS=GE-+-EK.-2VgE.EK 

mithin berührt tFig. 95.)) oder sclmeidet (Fig. 96.> 
der Kreis die Linie TU. , _ 

Ferner ist EH : GX=OK : GS (lib. I. loc, VII. Fall 2.>' 

- also FL ; GX= p : q (wie lib JL loc, I. Falll. Bew,) 

Zus. 1. 
Für eine andere , , in Fig. 95. die Linien KS, IB^ 
£ H in T, Zt W schneidende {gerade Linie O Y ist 



•• 






Äoc XIF. t%5 

E W : GY< VG : GS (lib. I. loc. VII. Fall 2. 2us.l.) 

• 

also FZ : GY<p : q (wie lib. II. loc. III. Fall 4. Zus. 1.) 
luitlün bestimmt der Ilalbirungspunkt a der Linie 

KS, für welchen Ea= VkE.EG , ein gröfseres Ver- 
liältniCs, als jeder andere Punkt 'derselben. 

Auch i5t, wenn ya>aY', und iWe^ die Linien 
IB,EH in ^, ^ schneidende gerade Linie Oy gezogen 
wird, E? : Gr>E\f{ : GY (Kb. L loc. VIL Fall 2. Zus. 1.) 

also Y^ : G7>FZ: GY (wie lib.II. loc.IILFall4.Zus;l.) 

mithin bestimmen die dein Funkte a näher liegen- 

.den Punkte der Linie KS grüfsere Verhältuifse ^ als 

die entfernteren. 

Zus. % 

Errichtet man in Fig, Q6. in dem zweiten Durch- 
schnitte R des Kreises und der Linie TU ein Per- 
pendikel auf T?U, welches die Linie KS in X' schnei- 
de, so ist, wenn die, die Linien IB, EH in L', H' 
• ßchneidende gerade Linie O X' gezogen wird, 

EH':GX'=VG:GS (lib.Lloc.Vn.Fall2.Zus.2.) 

also FL' : GX';=p:q (wie lib. iL locL Falll. Zus. 2.) 
mithin ist eine zweite Linie mit der gegebenen Eigen- 
^ Schaft gefunden« 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FÄ,G£«. 

(Fig. 930 

Analysis. 

Buchst«, wie zu lib.II. loc« L Fall 1«) w6nn fnan 
/ L',H'>X' statt L, H, X setzt, also ist die Aufgabe 
auf lib. L loc. VIL Fall 3* reducirt* 



ift4 Bach IL 



Fall 3. 

Die Segmente ßolleu liegen auf eleu* Linien FB^ 
GK. (Fig. 95. 96.) 

Analysls. 
Buchst») wie zu üb. IL loci. Fall 1., also ist dlo 
Aufgabe auf lib. I. loc, VII. Fall 2. reducirt.^ 

Construction. J 

Buchst 5 wie zu lib. IL loci, Falll. * | 

X Determination. ' i 

Veraxöge lib.L locVII, Fall 2. Det. murs scjrn 

. GS^GE-hEK— 2V'gE.£K 



^ = i VN i : ge+ek--2>/ge.ek ' 
r (fi-OK\ : 



also VN M GS 

'NM 

Beweist 

Es ist p : q i = i FI-OK } : GE +EK-.2V'gE,EK 

VN:Gsi ) VN j ' 
1 — : ! J 

also GS^GE-+-EK-2VgE.EK- ' ; 

mithin beriüirt tFig. 95.) , oder sclineidet (Flg. 96.) ■ 
der Kreis die Linie TU. , / 

Ferner ist EH : GX-OK : GS (Hb. I. loc. VII. Fall 1),^ 

- also FL ; GX= p : q (wie lib JL loc, I. Falll. Bew.) 

Zus. - 1, 

Für eine andere , , in Fig. 95. die Linien KS, IB^ 
£ H in Y, Zj W schneidende gerade Linie O Y i^ ' 



r 



». 
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E W ; GY<VG : GS (lib. I, loc, VII. Fall 2. Zus.l.) 

also FZ : GY<p:q (wie lib. IL loc. III. Fall 4. Zus. 1;) 
mithin bestimmt der Ilalbirungspunkt a der Linie 

K.S, für weichen Ea=vKh;.EG, ein giöfseres Ver- 
liältniCs, als jeder andere Punkt 'derselben. 

Auch i»t, wenn ya>aY-, und die, die Linien 
IB,EH in ^, ^ schneirlende gerade Linie Oy gezogen 
wird, Eß : G7>EW : GY (fib. L loc. VIL Fall 2. Zus. 1.) 

also F^ : G7>FZ: GY (wie lib.II. locIILFalU.Zusd.) 

mithin bestimmen die dem Funkte a näher liegcn- 

. den Punkte der Linie KS grüfsere Verhältnifse , als 

die entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in Fig. Qj5. in dem zweiten Durch- 
, schnitte R des Kreises und der Linie TU ein Per- 
pendikel auf T?U, welches die Linie KS in X' schnei- 
de , so ist, wenn die, die Linien IB, EH in L', H' 
■ schneidende gerade Linie O X' gezogen wird, 

EH' : GX'=VG ; GS (lib.Lloc. Vn.Fall2.Zus,2,) 

^^^ s 

also FL' : GX'f=p:q (wie lib. iL loc.L Falll. Zus. 2.) 
mithin ist eine zweite Linie mit der gegebenen Eigen- 
schaft gefunden. 

\ 

Fall 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FÄ,GE» 

CFig.930 ' , . 

Analysis. 

Buchst«, wie zu lib.U. loc« L Fall 1«) w6nn inan 
XJ^ H'i X' statt L, H, X setzt, also ist die Aufgabe 
auf Üb* li loc. VII. Fall 3: reducirt 



t< 



I 
• 



i86 Such iL 

Constructioii- 
Buchst., wie zu Üb. IJ. lor. 1. Fallt, \ 
man K', L', H', X' statt R, L, H, X setzt. 

Beweis, 
Es ist EH' : GX'=VG ; GS (Üb, I. loc. VII. fall 



also FL':GX'=ij;q (wielib.U.loc.I.ralll. 2 
Zus. 1. 

Für eine andere, die Linien EK, EU, FA ia 1 
W, Z' scJmeidende geiad« Linie OY' ist 

EW : GY'>VGi GS Clib. L locVIl. FallS. Zus.J^ 



also FZ'rGY'Jpiq (wie lib. H. IpcLFall 1. 2iwJ 
mithin bestimmen die dem Funkte 1 nälier lieget 
den Punkte der Linie KE grüfsere Verhältnifse, 
die eutfernterbn. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte I 

der Linie TU und des Kreises ein Perj»endikel . 

7U, so scliueidet dasselbe die Linie äC in eind 

Punkte X zwischen C, I, oder in I, oder zwischen S,j 

je uacluleui K 1/ ^ >IvX 

(>( 



tlafs lieifst, je nachdem p 



'#""■" "■" 



aus Fall tJ 



und Fall 2. erhellet. Es ist auch, wenn die, , die lAfl 
liien Aß, EH in L, H schneidemle gerade Lini^ 
OX gezogen wird, 

EH : GX=VG i GS clib. I, loc.VlI.Fall3. Zu».a; 



also FL : ÜX=p : q (wie lib, 11. iocL Fall 1. B«w.U 



LoQ,. XIK 
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mithin ist eine Linie OX gefunden ^ welche von den 
Linien FI, GC, oder FB, Gl Segmente in dem ge* 
gebenen Verhältnifse abschneidet ^ welches Fall 1. 9 
öder Fall 2. ist , / 



F a 1 1 5- 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FI) 
ob, (Fig,97.98.) 

Analysis.' 
Buchst, wie zu Hb. II. loci, Falll., also ist 
die Aufgabe auf lib. I. loc. VII. Fall 4. reducirt 

Construction. 
Buchist , wie zu Hb. II. loc. I. Fall 1«. 
Determination. 
Vermöge lib. I. loc. VIL Fall 4. Det mufs seyix 



. • 



also VN:^GSn = l VN ^ : GEH-EK+2V'GE,i.K 
NMJ| JfI-OK 
p:q ) 

.Beweis. 

Es ist p;q; = ,FI-OK| : GE+KK+2>/g£.EK 

VN:Gsi^ VN \ 

folglich GS JGE +EK+2>/gE.EK 

, mithin bertihrt (Flg. 970, oder schneidet (Fig. 98.) 
der Kreis die Linie TU. 
Auch ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc.VU. Fall*.) 

also FL J GX= p : q (wie lib. H, Joe. L Fall 1. Be w.) 



i88 £ucA //. 

Zus. 1. 
Für eine andere, in Fig, 97. die, Linien E S , F I, 
EH in Y, W, Z schneidende gerade Linie OY ist 

EW : GY<VG : GS'(lib.L loft.VlLFall4.Zus.l.} 



also FZ : GY<p:q (wielib.ll. loc. III Fall 4. Zus.!,) 
niitlnii bestimmt 'der Ilalbirungspuukt a von KS^ 

fiir welchen Ea^VGb.EK, ehi gröfseres Verhältnifs, 
als' jeder andere Punkt der Linie ES, 

Auch bestimmen die dem Punkte a nähci' liegen- 
den Punkte giöfsere Veihältnifse , als die entfernte- 
xen, wie Fall 3, Zus. 1, 

Zus. 2. 

Der zweite Durchschnitt R' der Linie TU und 
des Kreises bestimmt, wie Fall 3* Zus. 2.» eine zweite \ 
Linie O X' mit der gegebeneu Eigenschaft« 

31) auf la. (Fig. 99 — 104.) Der Punkt G 
Irege 

A.) auf der Linie IC, 
Ist erlediget durch Üb. IL loc. IV. V, VL 

B.) auf der Linie ID. 

I 

a. ) in K. 
Ist erlediget durch lib, II. loc. IX. " 

b.) auf der Verlängerung von IBL« 
Ist erlediget durch üb. II, loc. XIV. 

c.) auf der Linie IK., (Fig. 99 — 104.) 
(Loc. X.) 
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Fall I. 

Die Segineate sollen liegen auf den Linien FA, 

CD. (Fig. 99.) 

Analysis« 

Buchst«! wie zu üb. IL loci, Fall!., also ist die 

Angabe auf lib. I. locVI, Fall 1. reducirt. 

C o n s t r i^ c t i o n. 

Buchst,, wie zu lib. II, loc. L Fall 1. 

Beweis« 

Es ist EH : GX=OK : GS (lib.I. loc. VI. Fall 1.) 

also FL : GX= p : q (wie lib. IL loc. I. Fall L Be w.) 

Zus. 1. 
Für eine andere^ die Linien' KD, FA, EH in 
Y^ 2j^ W schneidende gerade Linie O Y ist 

EW : GY^VG : GS (lib. L loc. VL Fall l.Zus.l.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib. H. loc. L Fall 1. Zus. L) 

mithin bestimmen die dem Punkte I näher liegen* 

den Fuiikte der Linie KD grüfsere Verhältnifse , als ' 

die entfernteren* 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R' des 

JSLreises und der Linie TU ein Perpendikel auf TU, so 

schneidet dasselbe die Linie EI (vermöge lib. I. loc.VI« 

Fall 1« Zus« 1.) zwischen G , I , oder in. I , oder zwi- 



schen I9E) }e nachilem KI<«>KX 




ijjo 



Buch //. 



■#'■ 



darsheifst, Je nachdem p:ci,< = >FIjIG, wie ausPallJ. 



lind Fall 4. erhellet. Auch ist, wenn die, die Linien AB| * 
EH in U, H' schneidende gerade Linie OX' geza« 
gen wird, EH':GX =VG:GS (lib.LlocVLFall LZusX) 

also FL' : GX'=|):q (wielib.ILloc.LFalll.Zus.2) 
mithin ist eine.Linie OX' gefunden, welche von den . 
Linien FB,GI, oder FI,GC Segmente in dein ge- 
gebenen Verhältnifse abschneidet, welches Fall 3« 9 ^ 
öder Fall 4. ist / 



Falls. 

Die Segmente sollen liegen auf denLinie6 FB9 
OK. (Fig. m 1010 

Analyst s. 
Buchst.« wie zu liU IL loci, Falll. , ^^so istdi6 
Aufgabe auf Hb. L loc. VL Fall 2. reducirt. 

Construction. 
Buchst.« wie zu IIb. II, loci. Fall 1. 

Determination. * 

Vermöge üb. I. loc. VI. Fall 2. Det. mufs seya 

GS = GE + E K— 2 VgeTeK 



also VN : ( GS 
JNM 



VN \% GE+EK-WgE. 
OK— Fl 



-*»- 



Beweis. 
Es ist p '. q| = lOK-FI| i GE+EK-2>/feE» EK 

VN:GSr ) VN 



also GS^GE+EK-aVcE. EK 



»9» 



I 



mithin berührt <Fig. 100.), oder schueidet (Fig. 101.) 

der Kreis die Linie TU* 

Ferner ist EH : GX=OK : GS (üb. I. löc. VI. Falll) 

also FL: GX=p : q (wie üb. IL loci. Falll.) . 
, Zus. 1. 
Für eine andere, in Fig. 100. die Linien GK, IB, 
£fi in Y, Z, W schneidende gerade Linie OY ist 
EW:GY>VG! GS (lib. i.loc. VlJE^aH:2..Zu?.l.) 

also FZ : GY>p:q (wie lib. IL loc. IV. Fall 2.Zus.l.) 
mithin^ bestimmt der Halbirungspunkt a von KS, 

[■ für welchen Ea=isVvGE.EK , kleinere Verhältnifse, 
als jeder andere Funkt der Linie K G. 

Auch ist, wenn ya>o^Y , und die, die Linien 
. IB, EH in ^, ß schneidende gerade Linie Oy gezogen 
wird, E^:.G7>EW:GY (lib. L Joe. VL Fall 2. Zus. 1.) 

also F^ : G7>FZ : GY (wie lib.IL locJV. Fall 2 Zus.l.) 
; mithin bestimmen die dem Funkte a näher liegen- 
den Punkte der Linie GK kleinere Verhältnifse , als 

' 'die ^entfernteren. 

Zus. 2. 

Der zweite Durchschnitt R' (Fig. 101.) des Kreises 
und der Linie TU bestimmt (verm. üb. 1. loc. VI. 
Fäll 2« Zus. 2.) eine zweite Linie OX' mit der gege- 
benen Eigenschaft. 



'I 



Fall 3. 

.Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB, 
Oh iPig'990 



V'' 



19a Buch //. 

V 

. Analysis* 
Buchst., wie znlib.n,* loci. Fall 1., wenn luaa 
H', X', L' statt H, X, L setzt, also ist die Aufgabe auf 
Üb. I. loc. VI. Fall 3. reducirt. 

Construction. 
Buchst. , wie zu lib. IT. loc. I. Fall 1. , wenn man 
R', X', H', U statt R,X, H, L setzt* 

Determination. . 
Damit der Punkt X' auf Gl falle, mufs KI^.KX' 

seyn. 

Nun ist RX'.X'S;=EK.GS 






somit aX=VäKS^-HEK.GS * 
mithin mufs seyn KI = ViKSi^ E K. GS— |KS 



also KP+IK.KS+iKSOl^S2+EK.GS 

folglich KI2^(EK.GS-UK.KS 

|lK(SG-GK> 
EI. GS+IK.KG 

mithin KlClK-KG)^ =IE.GS 
KI. IG 



somit Kl:IE]=iSGJ :GI 
OF:FE> MN 



I i 



VN:rfG 



■9*>MMaiA»ia4MHM 
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deinnsch VN : NM | ^ ING ; : IG 

p:q i Ifi! 

Beweis* 
E^ ist p : q=FI : IG (Det.) 

al50 FI^KX' \ wie aus der Deter- 

müiatioti leicht hervorgehet. 

Fernerist £H': GX'= VG : GS (lib. L loc. VI, Fall 3.) 

also FL':GX = p ; q (wie lib.IL ioc*L Fall 1. Zus.2.) 

\ Zus. 1. 

Für eine andere, die Linien Gl, IB, HH in Y', 
Z\ W schneidende gerade Linie O Y' ist 

EH' : GX'> VG : GS (Üb. L loc. VL Fall 3. Zus. 1.) 



' • 



also FL' : GX'^p : q (wie lib. IL Ioc-LFal]3.Zus,l.) 

i^ithin bestimmen die dem Punkte I näher Hegenden 

Punkte der Linie IG kleinere Verhältnifse, als die 

entfernteren. 

Zus. 2. 

Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte R 

des Kreises und der Linie T (J ein Perpendikel auf 

TU^ so schneidet dasselbe (verm. lib. L loc. VL Fall 3. 

Zus. 2.) die Linie KD in dem Funkte X so, dafs, 

' wefnn die, die Linien FA, EH in L,U schaeideüde 

gerade Linie OX gezogen wird, 

EH : GX=VG : GS 



also FL : GX^p : q (wie lib. IL loc.L Fall 1. Eew.) 
niithin ist eine Linie OX gefunden, welche von i\(di\ 
I Linien FA,GD Segmente in dem gegebenen Ver- 
haltnifse abschneidet, welches Fall i. ist. 

"13 . ' 



I 

i 



^^ 
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F a 1 1 4. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien Fl, 

GC, (Fig. 102.) 

Analysis. 

Buchst., wie zu lib.II. loc« I. Falll., also ist die 
Aufgabe auf lib. I. loc. VI. Fall 3. reducirt. 

Construction. 
Buclist. , wie zu lib. II. loc. I. Fall 1. 
Determination« ^ 
Damit der Punkt X auf IE falle, mufs KI ~KX seyn. 

Nun ist KX,XS=EK.GS - 



also mufs seyn p : q^FI : IG , wie aus Fall 3. 

Det» leicht erhellet. 

Beweis. 

/ 

Es ist p : q^FI : IG (Det.) 



also KI~ KX , wie aus der Deter- 
mination leicht hervorgehet. 
Ferner ist EH:GX=OK : GS (lib. L loc. VI. Fall 3.) 

also FL:GX=p:q (wie lib.II. loci. Falll.Bew.) 

Zus. 1. 
Für eine andere, die Linien EI^IA^EHinY, 
Z, W schneidende gerade Linie O Y ist 

EW : GY> VG : OS (lib. l. loc. VL Fall 3. Zus. i.) 



also FZ : GY^p : q (wie lib.H. loci. Fall 1. Zus. 10 



1 



Lfoc, X. ^ ig5 

« 

mithin bestimmen die dem, Punkte I näher liegen- 
den Punkte der Linie IE grüfsere Verhältnifise 9 als 

die entfernteren. 

Z u s. 2. 

Buchst., wie Fall 3. Zus. 2., wenn X', L', H', R' 
statt X , L ) H ^ R gesetzt wird. 



Fall 5. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FA, 

GC. (Fig. 103. 104.) 

Analysis. 

Buchst.', wie zu lib. 11. loc.L Fall 1., also ist die 

Aufgabe auf üb« I. loc. VJ. Fall 4. reducirt. 

Construction« 

Buchst. , wie zu lib. IL loc. L Fall 1» 

Determ ination« 

Vermöge lib. L loc. VL Fall 4. Det. inufs seyn 

GS^GE+EK4-2VgE. £K 



also VN : i GS n = l VN i: GE+EK.+2VGE.EK 
JnmJ' JOK-Flj 

Beweis. 
Es ist p:q| = lOK— FI/ .GE+EKL+aV'üE.EK. (Det.) 

VN : Gsi i VN 



. also GS=.GE-t-EKH-2VGE.EK 

mithin berührt (Fig. 103.), oder schneidet (Flg. 10*.) 
<ler Kreis die Linie TU. 






ige Buch IL 

■i 

Auch ist EH : GX=OK: GS (Üb. I. lodV. Fall 4 ) 

- 

also FL ; GX=p ; q (wie Üb, II. loci. Fall l.Bw?.) 

Zus. 1. 

I 

Für ein« andere, in Fig. 103. die Linien ES^ 

E H, I A in T, W, Z schneidende gerade I jnie O Y ist 

EW : GY<VG : GS (lib.L loc. VI. Fall 4. Zus.l.) 

also FZ a GY<p : q (wie IIb. IL loc, III. Fall 4. Zus. 1.). 
mithin bestimmt der Halbiiiingspunkt a der Linie KS, 

fiir welchen EassvKE. EG, ein gröfseres Verhältnift) 
als jeder andere Punkt derselben. 

Auch ist) wenn /aI>aY, und wenn die, die Li* 
nien EH, lA jn,8,d schneidende gerade Linie Ol 
gezogen wird, 

E^:Gy<EW:GY (lib. I. loc. VL Fall 4. Zus. 1.) 

also F^ : Gy< F Z : G Y (wie lib.IL loc JH. Fall 4-Zus.l.) 

mithin bestimmen die dem Punkte a näher liej^enden j 

Punkte der Linie ES kleinere Verhäitnifse, als A\% 

entfernteren. 

Zus. 2. 

Der zweite Durchschnitt R' der Linie TU und 
des Kreises bestimmt (vermöge lib. I. loc« VL Fall 4.'' 
Zus. 2) eine zweite Linie OX' mit der gegebifueo 

Eigenschaft, 
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Aufgabe I. (Fig. 105 — 107.) 

' Von einem gegebenen Punkte O , welcher sich 
mit zvveyen, der Lage nach gegebenen, nicht durch 
denselben gezogeneu ; einander parallelen geraden Li« 
nlen AB, CD in einer Ebene befiudet, eine gerade 
Linie OX zu ziehen, so dafs die Summe der zwi- 
schen den Durchschnittspunkten X, Y mit jenen Li* 
nien und zweyen in denselben gegebenen Punkten 
F , G gelegenen Segmente einer gegebenen geraden 
Linie a gleich sey; 

L Der Punkt O liegt beiden Paralle- 
lenaufderselbenSeite. 



Fall I. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien FB, 

GD. (Fig. 105) 

A n a 1 y s i s. 

£s sey O X die gesuchte Lini^e, so ist, wenn die, 
, die Linien GY in £ schneidende gerade Linie FO 
gezogen wird, 



. ^ 
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Anhang. 
FX : EY=FO : OE 



also FX+-EY; : EY = FO-t-OE : OE 
FX+GY>-GE 



:"'[ 



folglich ist EY, somit Y, uttd die Linie OY der 
La^^e uach gegeben. 

Construct ion. 
Man ziehe OF, welche der Linie CD in E be- 
gegne, und mache HO=OF, GK=ra, OY#HK, so 
ist die, die Linie FB in X schneidende gerade Linie 

OY die gesuchte. 

Determination. 

Damit Y auf ED falle, mufs KGJ>GE seyn, ^ 

, £ e w e i 9, 
Es' ist a|>GE (Det.) 
KGJ 

also liegt Y zwischen E, K. 
Ferner ist HE| : EOi = rKE j : EY 
FO+OEJ [ JkG-GE 

FX+EY:Ey\ / a— GE 



also FX+EY=« -GE 

folglich FX+EY+GE/=« 
FX+GY i 

Zus. 
Für eine andere, die Liniun FB,GD in W, Z 
schneidende gerade Linie OZ ist 

FW^FX , GZ>GY 



also FW+GZ^GY+FX 



\ 



Aujgahe I. aoi 

mithin bcstiaimen die dem Punkte G hä'h^r Kegendea 
Punkte der Linie ED kleinere Summen, als die 
entfernteren« ' 



' F a 1 1 2. 

Die Segmente sollen liegen auf den Linien F A, 
GC. (Fig, 106.) 

Analysis. 

Ea sey OX die gesuchte Linie, so ist, wenn 
die, die Linie C D in £ schneidende gerade Linie 
OF gezogen wird, FX : Ey=FO : OE 

also FX+EYi : EY=FO-+-OE : OE 
FX+GYl-f-EGJ 

« i 
mithin ist £Y, somit Y, und die Linie OY der 

Lage nach gegeben. 

' Construction. 

Buchstäblich , wie zu Fall !• 

Determination. 

Damit der Punkt Y auf GC falle, muls GE^EY seyn. 

Nun ist FX : EY=FO : OE 

=F L : EG 



also FX+EY( : EY.=:FL-^EG : EG 
FXh-GY)+EGI 



a 



folglich mufs a-f-EGCTFL-hEG 



mithin «^LF seyn. 



I 



902 Anhang. 

Beweis. 
Es ist a^LF (Elet.) 



also a+EG^FL-f-EG 
Nun ist FX : EY=FL : EG 
folglich FX+EY : EY=FL+EG : EG 

mithin FX+EY : E V\=a+EG : EG 
FO+OE| : EO 
HE \ 
KEi : EY, 

a+EGV 

somit EY^EG 

Ferner ist FX+EY) : EY=KE : EY 
FX+GY+EG( 



m^^m 



also FX-+-GY-+-EG.=KE 
folglich FX+GY =KG 

Zus. 
Buchst., wie Falll. Zus., wenn GC statt ED 
gesetzt wird. 

Fall 3. 

Die Segmente sollen liegen auf den Lini<en FA, 

OD. (Fig,l07.) 

Analysis. 

Es sey OX die gesuchte Linie, so ist, wenn die, 
die Linie CD in £ sdmeidende gerade Linie FO 
gezogen wird, 



jiufgahe 7. 2o3 

FX : EYäFO : OE 



also FX-E Yi : EY=F£ : EO 
-EGJ 



FX+GY) 

mithin EY gegeben, somit die Linie OY der Lage 
nach bestimmt. 

Construction. 
Man mache GK=:a, OY#FR. 

Determination. 
Damit Y auf GE falle, mufs KGj>GE, und 

E Y~EG werden, 

also a-EG : EG=FE : EO 



folglich a : EG~ (FO ; OE 

FL :EG, wennOGLge- 

zogen wird, 

mithin ot^YL 

Beweis. 

Es ist a}>EG 

GK\ 

also schneidet die Linie OY die Linie EC. 

Ferner ist a^FL 



also a : EG^pLrEG 

/FO :OE 



\' 



so4 Anhang. 

■ 

folglich a-EG : GE=(FE : EO 

^ KE : EY 
«-EG : EY 



mithio GE-EY 
Nun ist FX : EY=FO : OE 



also FX— EY| : EY=f FE : EO 
, FX+GY-Eg! {KE : EY 

(«—EG : EY 

folglich FX+GY— EG=:a— EG 



mitlüu FX+GY =a 

Zus. 

Für eine andere, die Linien FL, GE in W, Z 
schneidende gerade Linie OW ist 

WX : YZrsFO : OE 



also WX>YZ 



folglich FX+WX j ^ jGYl:YZi{>}FXH-GY 
FW i I GZ t 
mithin bestimmen die» dem Punkte G näher liegenden 
Funkte der Linie GE gröfsere Summen , als die ent- 
fernteren« 



U. Der Punkt O liegt zwischen den 
Parallelen. 

Dieser Fall läßt sich behandeln, \Tic der vorher- 
gehende. 



• \ 
> 



» ' 



Aufgabe IL III. 
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Aufgaba 11« 

Von einem gegebenen Punkte, welcher sich mit 
zweyen der Lage nach gegebenen, nicht durch den- 
selben gezogcTnen geraden Linien in einer Ebene be* 
findet, eine gerade Linie zu ziehen^ so dafs der Un- 
terschied der zwischen den Durchschnittspunkten 
mit jenen Linien und zweyen in denselben gegebe- 
nen Punkten gelegenen Segmente einer gegebenen 
geraden Linie gleicii sey. 



Aufgabe III. (Fig. 108. 109O 

Durch einen innerhalb eines der Lage nach ge- 
gebenen Winkels ABC gegebenen Punkt O eine ge- 
rade Linie XY zu legen, welche von den Sehen- 
keln des gegebenen Winkels Segmente, deren Sum* 
men = einer gegebenen geraden Linie a sey, ab*- 
schneide« 

A n a 1 y s i s. , . 

Es sey OX die gesuchte Linie, so ist 
DY : DÖ=OE : EX 



also DY.EX=DO.OE 
Es ist aber BX-*-BY^=a 

BE-hEX-»-BD4-DY 

> II ■ ■ ■ 

also EX-»-DY=a— (BE-^BD) 
folglich ist EX (Dat. 86.)> somit der Punkt X, und 
die gerade Linie OX der Lage nach gegeben. 



3o6 Anhang. 

i \ 

Co nstruction» 
Man mache 'OD #BC, OE#AB, QB = BD, 
QH = a, HG#AB, beschreibe über EH einen 
Halbkreis, mache ßEF = R=EHK, FE==EB, 
KH = HG, ziehe FK, weiche den Halbkreis in L 
erreiche,, und errichte in L ein Perpendikel LX auf 
FK, so ist OX die gesuchte Linie. 

Determination. 
Damit FK den Halbkreis erreiche, mufs 

FEHK;=iEIP seyu 
DO.OE^ 



also 4DO.OE = rEH^ 

^^VhQ-QE)! 



(«-(DO+OE))» 



folglich aVDO.OE-a-CDO-hOEj 



niitliin DO+OE+2>/DÖ.OE^a 

Beweis. 
Es ist DO+OE+2VDO.OE^a (Det.) 



also ^DO.OE^Ua-CDO-^-OE))^ 

EH2 

folglich FE.HK^JEEP^ ' 

mithin berührt (Fig. 108 ), oder schneidet (Fig. 109.) 
FR i\Gn Kreis. 

F€iaer ist EX.XH«FE.HK 

=DO.OE 

»EX.DY 



Aufgabe III. ■^d'j 

somit HX«DY 



also BX+BY==BH+-BD 

=QH 

s« " 

■ I 

• Zus. 1. 
Für eine auflere, in Fig. 108. die Linien £C, Da 
in den Funkten Z« W schneidende gerade Linie OZ ist 

DW.EZ=DO.OE 
=EX.XH 



slso DW : EX=XH : EZ 
folglich DW-i-EZ>EX+ IXH 

(dy 

mithin. BD-^DW-hBE-+-EZJ>lBD-hDY+BE+EX 

BW+BZ i ( .BY-4-BX 

demnach bestimmt der Punkt X, für welchen EX= 

VJDO.QE, «ine kleinere Summe, als jeder andere 
Punkt der Liuie EC. 

Ferner' ist für die, die Linien EC,DA in q,p 
schneidende gerade Linie pq^ Eq.Dp=DO.OE 

ct^DW.EZ 



also qE ; l^Z^WD : Dp 
Ist nun qE<EZ 

SO ist qE-*.Dp>WD-»-DZ 

also BpH.Dq>ßWH-DZ 
mithin bestimmen die dem Punkte X näher liegen- 
den Punkte der Linie £ C kleinere Summen> als die 
entfernteren, . 



soS 



Anhang* 



Zus. 2. 
Errichtet man in Fig. 10% in dem zweiten Durch- 
schnitte L' ein PerpencUket L'X' auf FK, 8o bestimmt 
dasselbe eine zweite gerade Linie OX' mit der gege- 
benen Eigenschaft 

Anmerkung zu Aufijahe IIL IV. V. VI. 

Wenn in Aufgabe III. IV. V. VI. die Segmente 
nicht von der Spitze des Winkels^ sondern von irgend 
zwey in den Schenkeln desselben gegebenen Punkten , 
an genommen werden sollen ^ so erhellet leicht ^ wüs 
diese Aufgaben auf die vorhergehenden sich reducirea 
lassen. 



Aufgabe IV. 

Durch einen zwischen den Schenkeln eines der 
Lage nach gegebenen Winkels gegebeuen Punkt eine 
gerade Linie 2u legen ^ welche von jenen Schenkeln 
Segmente , deren Unterschied gleich einer gegebenen 
geraden Linie Y' sey, abschneide. 



Aufgabe V. (Fig. 110.) 

Durch einen zwischen den Schenkeln eines der 
Lage nach gegebenen Winkels ABC gegebenen Punkte 
O eine gerade Linie zu legen^ welche von den Schen- 
keln des Nebenwinkels des gegebenen Winkels Seg- 
mente abschneide , deren Summe einer gegebenen ge- 
raden Linie a gleich sey. 



Aufgabe, V, - sog 

An'älysis. 
Es sey OX die gesuchte Linie , so ist 
Dy:DO=OE>EX 

also pY.EX=DO.OE 
Nun ist BX+BY|«a 
EX— EB+BD— DY^ 



also EX— DY=a+EB-BD 
olglich ist EX (Dat. 85.) 1 somit X, und die gerade 
Linie OX der Lage nach gegeben. 

Construction. 
Man nehme QB^BD, Q'H=ra, HG#OE#BD, 
CHK=R=.= eEF, KH = HG, FE = Eß, beschreibfe 
über EH als Durchmesser einen Kreis , welcher die 
.gerade Linie KF in L schneide, und errichte ia 
L. auf der Linie LF ein Perpendikel, welches die Li- 
nie B M in X treffe , so ist O X die gesuchte 

Linie» 

Beweis. 

Es ist EX.XH=HK.EF 

=«DO.OE 
»EX.DY 






also HX=DY 



folglich BXh-BY=EX-^EB+BD— HX 

=EH+EQ 

• 4 ZUSe 1. 

Für eine andere, die -Linien BM,BA in Z,W 
schneidende gerade Linie OZ ist 



f ' 



sio ' V Anhang. 

ßX>BZ , BY^BW 



also BX+BY^BZ+BW 

mithin bestimmen die dem Punkte B näher liegen- 
den Punkte 'kleinere Summen, als die entfernteren. 

Äusi 2. 
Errichtet man in dem zweiten Durchschnitte L' des 
Kreises und der Linie LF ein Perpendikel auf I^F, 
welches- der Linie £C in X' begegne , so ist, wenn 
die, die Linie BA in Y' schneidende gerade Linie 
OX' gezogen wird, EX<.X'H=Hk.EF 

=Dp.OE 

=EX'.DY' 



also HX'=DY' 



folglich ßY'-BX'=BD^HX'— BE~EX' 

a=EQ+EH 

= a 
mithin ist auch eine Linie gefunden^ welche von den 
Schenkeln des gegebenen Winkels Segmente abschnei- \ 
det, deren Unterschied der Linie a gleich ist. 



Aufgabe VL • 

Durch einen zwischen den Schenkeln eines der 
Lage nach gegebenen Winkels gegebenen Punkt eine, 
gerade Linie zu ziehen, welche von den Schenkeln |)%s 
Nebenwinkels jenes Winkels Segmente abschneide, 
deren Unterschied einer gegebenen geraden Linie j 
gleich sey. 






i 



Aufgal0 VIL 
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Aufgabe VIL (Fig. 111.) 

Von einem aofserhalb zweyer der Lage nach ge- 
gebenen Parallelen AB^ CD g^ebenen Punkte O 
eine gerade Linie OX durch dieselben zu ziehen ^ so 
dais die Summe ^er Quadrate der Segmente FX^ ET^ 
welche zwischen den Dnrchschnittspunkten X, Y und 
zweyen auf den Parallelen gegebenen Punkten F, G 
liegen 9 dem Quadrate einer gegebenen geraden Linie 

a gleich sey. 

Analysis. 

OX sey die gestechte Linie, so ist) wenn O F die 
Linie G Y in E schneidet, FX : EY=FO : OE 



also FX« : 



\ 



=FO» : OE» 



(GY-GE)» 

'gY*-2GY.GE+GE») 

Bpstimmt man r so, dals r : GE=FO : OE 



I 



so ist FX»-r» : GY»-2GY.GE=F05 : OE* 

folglich 
FX2+GY»; -I9.GY»: lFX»+GY»|.t».2GY.GE=F05:FO»+OE» 

Bestimmt man h so, dafs a*-r» : h««FO»:F054-OE» 
SO ist GY» ; r(li»-»-rS-.o»i+2GY.GP\=F05iFO»+OE» 

( 2EG.k ) |wenn2EG:d»d:k 

2EG(k+GY) / 
2EGJVY wenn AG=.k 



|i«V 



folglich 2EG.AY : GY»=FO»+OE»:FO» 



9ia 



Anhang. 



iiiilhin ist die Aufgabe auf Apoll, de Sect. det. I,ib. I. 
Pr. 2. Ep. 2. p. 2. rcducirt. (Siehe die Bücher des 
Apollouius de sect. det. von Diesterweg, Bonn, 1822.)' 

Aufgabe VIII. 

' Von einem aufserhalb zweyer der Lage nach 
gegebenen Parallelen gegebenen Punkte' eine geradt 
Linie durch dieselben zu ziehen ^ so dafs der Unter« 
schied der Quadrate der Segmente^ welche zwischen 
den Durchschnittspunkteu und zweyen auf jenen Pa- 
* rallelen , gegebenen Punkten liegen ^ dem <^uadrate 
einer gegebenen geraden Linie gleich sey*. 

Aufgabe IX. (Fig. 112. 113. > 

Durch einen Punkt O, welcher auf der Halbl* 
rungslinie eines 'der Lage nach gegebenen Winkels. 
BAC liegt, eine gerade Linie XY zu legen, welche 
von den Schenkeln jenes Winkels Segmente ab- 
schneide , deren Summe der Quadrate dem Quadrate 
einer gegebenen gerade^ Linie «^gleich sey. 

Analysis. 
Es sey XY die gesuchte Linie, sey auch OB:|:j: 
AC, OC#AB, so ist YB:BO=OC:<JX 

also BY.CX)=BO.OC 
(AX-^ACXAY-AB)i =AC2 
mithin ist die Aulgabe auf die andere reducirti die 
Seiten eines Rechteckes zu finden, wovon die Dia- 
gonale und derjenige Theil seines Flächenraumes ge- 
geben ist, welcher übrig bleibt, wenn man seine 
Grundlinie und seine Höhe um gegebene gerade Li- 
nien abnehmen läfbt. 



Aufgabe IX. 
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Auflösung. 
Man ziehe OC#AB, OB#AG, beschreibe 
über AC ein Quadrat A C D F, mache D E q= a, 
lege über DE einen Halbkreis , errichte in dem 
Mittelpunkte G auf EG ein den Halbkreis in H 
schneidendes Perpendikel, ziehe DH, 'I)K:||:GH) 
mache DK=. DH, AL = LD, beschreibe aus L 
als Mittelpunkt mit einem Radius =s LK einen 
Kreis ) welcher der verlängerten AD in R begegne, 
und aus R als Mittelpunkt mit einem Radius =MR 
einen Kreis , welcher die verläiigerte A C in X errei- 
che, und ziehe durch 0,X' die gerade Linie OX, 
welche der verlängerten Linie AB in Y. begegne, so 
ßind AX,AY die gesuchten Segmente. 

Determination. 
Damit der aus R mit RM beschriebene Kreis die 
Linie AC erreiche, mufs, wenn RQA==R, seyn • 

MR^RQ. 

E3 ist AR=AL-t-LR 

_ ß 






Va 



tK, wenn ACs=^, 

Auch ist AR : RQ=1 : 5 »n. JR , RM=DH 

=V2 : 1 ' 



-%. 



,also RQ= 



~ 2 . 



V2 



also muk seyn 



ß-^^'ß' 



a^: 



a 



V2 



3i'4 Anhang.. 

folglich V^^^aVa^ß 



mithin ß2-#.a^=2a^-2aßV2+ß2 
somit 2a^V2^a« 



demnach 8ß^~a» 



also 2^j^Ja5 



folglich AD^fa 

Beweis« 
Es ist ÄD^|a 



also AD5-:(ia)2 



folglich 2p^ia? 



mithin 8^^^:«« 



also RQ^RM, wie aus de? Deter- j 

mination leicht erhellet, folglich berührt (Figi 112.), 
oder schneidet (Fig. 1130 der atis R mit RM beschrie- 
bene Kreis die Linie AQ. 

Femer ist AR.RD=trRL5.LDa=t=DK5=iDH2=RM»*=RX^ 

wenn RX gezpg. wird 

also AR : RX=RX : RD 



Aufgabe IX. aifi 

folglicli AARXooADRX, wenn XD gezogen wird 

mithin RAX| »RXD 
RANJ 
also liegen R, X, A, N auf einem Kreise« dessen Mit- 
telpunkt in P, wenn NPäPX, weil NAXaR. 
2Ueht man RP, so ist RPX»2RAX 

=R 
»DGH 



also ADGH^ARPX 

folglich RP^ »DG 
NQ 



mithin NX=DE 

Auch ist NF : FD=DC : CX 

somit NF.CX=FDJDC 

=BO.OC 
=BY.CX 

also NF=rBY 



folglich AY=AN 



mithin AX^+AY^^AX^m-AN^ 

=NX2 



Zus. 1. 

• Zieht man (Fig. 112.) durch einen von X verschie- 

^ denen Funkt V auf der Verlängerung des Schenkels 

*AC gerade Linien durch O, D, welche deix Verlange- 

'^ ruDgen c^er Schenkel AB, AN in Z, W begegnen, so ist 



' l 



Nachricht för den Buchbinder: 
Taf. 5. wird dem Lateinischen der^ Vorrede, bey- 
geheftet. 



Boun, gedruckt bey C. F. Thorm ann. 
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